EVCLIDES. 9 6.
LIBRO SEXTODE
LOS ELEMENTOSDEEVCLI-
des Megarenfe Philoibpho
Griego,

§ Dcfiniciones.

1. € S¢mecjates figuras retilineas fon las que
‘vno avno tienen los angulos yguales,y los
lados que contienen alos angulosyguales

~ fonproporcionales,

2. Figurasreciprocas fon, quandoen la vna
y otra figura los terminos antecedentes, y
los confequemes fueren racionales.

3. Dizefef{erdinididawnalineareCtaconra
zon gxtrema ymedia quando fuere queco
mo fe hatoda ala mayor parte,aflila ma-
yoralamenor.

4, Laaltura de cada figuraesla perpédicular
tirada defde la punra afta Ja bafis,

s, Larazon fedize conftar de dos o masrazo
nes quando las quatidades de las razones

multiplicadas hazenalguna quantidad.
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LIBRO SEXTODE
qSeala, A B.queten 3
gadadalarazonala > A¥
C D.como doblada
otres dobladao otra A
qualqguiera,y la.C D.
ala.E Z.tambien ten
gala milma dada.Di
goquelarazondela 2
mifma.A B.ydela,E ]
Z.conftadela, AB.a
la.CD.ydela.CD.a E7 »
la.EZ. o quelaquan o
tidaddelarazd6.AB Z) pl B Zﬂl ol B
ala.C D.multiplicada por Ia quantidad delarazon dela.CD
ala.EZhazelarazondela.AB.ala,EZ.y fea lo primerola
A B.mayor quela. CD.y la.C D.quela,E Z.y fea [a.A B. do-
blada ala.C D.luego la.A B,{era feyscupla de [a.E Z porque
fidoblamos el triplo " TA cr C
de alguna cofa, haze |
fe feyscuplo,porque
efto es propriaméte o
compolicion,Odefta - EJ

manera,porque la.A . | |
B,esdoblodela.C D AT o

dinidafela.AB.eny- '
gualesala, CD.que I e
fed. A LIB, y porque L | T
CD.estripladela.E 138 Sy '
Z,yesygualla. Al a sl %

Bi

1a.C D.luego tambien 12, A I,es‘triplg ala.EZ. y Pnrfﬁ};ﬁa
IB.estambientriplaalaE Z.luegotodala. A B, es feyscu-.
pladela.E Z.“‘lueg;u todalarazondela. AB.ala.E Z. (e junta
porla.C D.termino medio,compuefta dela razon dela.A B, .
ﬂ_lﬂ-zc D}’ dela.CD 5 la,EZ.Dela milma manera tambien fi
fueremenorla.CD.que cada vnadelas dos.A B.E Z.fecolle
gira




EVCLIDES. Q7
pira lo m®mo.Porque {ea otrofila.A B.triplaala.C D. pero
la,CD.feamitaddela.EZ.y porquela.C D.es mitad de [a.E
Z.y la,A B.es tripla dela,C D, luego la. A B. es {elquialtera
dela.E Z.porque fitriplicamos la mitad de alguna cofa, con
tendrala vez y media.y porque la.A B. estripladela. C D.y
Ja,C D.es mitad dela.E Z.luego delas quela. A B.es tresygua
les dela.C D.de talesesdosa.EZ.por lo qual la,A B. es fef -
quialteradela.E Z.luego larazon dela.A B.ala,EZ. fe cOpo
ne por el termino medio.C D.copueftadelarazondela.AB
ala.CD.ydela,CD.ala.EZ.Perofeayala.C D. mayor que
cadavnadelasdos.A B.EZ.yfeala.AB,mitaddela.CD.y
la.CD. felquitercia dela.E Z.Pues porque delasqla. AB.es
‘dos de®alesla.CD.quatro,y de quales la.CD.es quatro deta
les la,EZ .tres.Luego de qualesl1a.A B.es dos de talesla. EZ,
tres,luego coponenfelarazondela.A B.ala.EZ. porel ter-
mino medio.C D,que es de. dos a tres .Dela mifma manera
tambien en mas,y en los cafos .Z}imffﬁn-.--‘f manifiefta cofa es
que fide vna razon compuefta {é quitavna qualquiera delas
cSpueftas,echado vno delos fimples fe tomara la que refta
de las compueftas. 2 g

-

=  Theorema.1. P,,rc}_pﬂﬁlcibn. I .

€Los triangulos ylos parallelogramos que ef
tan debaxo de vna mifma altura {e han entre
{icomo las bafes.

é& Sean los triangulos. AB C.A CD.y los parallelogramos.
EC.CZ.queeftendebaxo devna fﬂiffl(lﬁi altura conniene a fa
ber,d la perpédicular tirada defdela.A.afta la.B D.digo que
como {e hala bafis.B C,cou la bafis.C D.afli {e ha el triangu-
lo.ABC,al triangulo.A C D,y el parallelogramo.E C.al pa-
rallelogramo.C Z.Eftiendafe (por [a,2.peticion) la.DB. de
- vnay otra parte afta enlos punétos. T.L,y(por la.2.del pri-
mero)ponganfe yguales ala bafis.B C.algunas.B 1,1 T,yba [l_a
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LIBRO'SEXTO DE

£ . bafis.C 13.otfas tantasygua

B[ };:f;\- - -;EE les.D KK Loy trenfe {as i,
VK neas.A LAT.AK.AL.ypor
/7 TAN) que,CB.BLIT .fonygunales

entre fi,{eran yguales tam.
bien entre filos triangulos,
ATLAIB.AB C.(porla.;8
dli)luego gnmultiplice es
T labafisiC.dela bafis,BC.t3
| - | muleiplice es el triangulo, A
T C.del tridgnlo.A BC.y por lo mifmo quan multiplice esIa
bafis.L, C.dela bafis.D C.£aanultipiice es tabien el tridgulo. A
L C,del t'fia,ngufl-r'ﬂ:, ADC,yfiesyguallabafis. T C. 4la bafis
C L.tambien(porla,38,del.r.)eraygnal el triangulo.A T C;
altriangulo,A L C)y filabafis,T C,excede alabafis,C L.tam
bien el triangulo.A T €.excede alerizgulo. A C L.y fimenor
menor{porlalé.definicid del.s.)luegoa lasquatro quantida
des,dos bafes,efto ¢s.B.C.C D,y dos triangulos efto es, ABC
AC D.efii tomadas las ygualméte multiplices dela batlis,B C
y del tridoulo, A B C,la bafis,T C,y el triagulo,A T C,perod
la bafis.C D,y deltridgulo,A C D, otras algunas yguaiméte
multiplices § esla bafis,CL,y eltridgnle, ALCy eftadmoftra
do g fiexcedelabaiis,T C,ala bafis,C L,excede tibien el tri.
angule,A T C,al tridgulo,A L Cy fiygual ygual , y fimenor
menor,Luego como {e ha labafis,B C,ala bafis,€ D,afli el zi
angulo , AB C,al tridgulo,A D C (porla,6,§fnicid gelys,)y
por (porla,41,del,1,el parallelogramo,EC,es duplo altrid
gulo,A B C,y del tridgulo,AC Q?'é_s,}:gﬁr lamifma, dyplo el
parallelogramo,C Z,y las partes de ias ygualméec mulepli-
ces,por la,15,del,5,tiené la mifma razon,luego como fe hael
trigngulo, A B C;altriangdlo,AC D, affi el parallelogrimo
E C,al parallelogramo, C Z,Pues porque eftuuo clarg que
como la bafis,B C,a labafis \C D ,afliel triangulo, A B C,al
triangulo, A CD,y como el tridgnlo,AB C,a] ;f__iaggla.ﬂcq
afli elparaliciogrimo,E C, al pallelogramo, Z-€;luego tibié
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T EVCLIDES: & 08
(por la.1edel.s.)comoila bafis,BC.ala bafis.C D.afsi el para
Jelogramo, [ C.al pallelogramo.Z C.luegolos triangulos y
los paralelogramos que eita debdxo.de vaa mifmaalrura fe
hi entre fi como lasibafes, lo qual conuenia deinofirarfe. |

——

rr--.

Theorema.s. ' Propoficion.zeivue i |
qSiftucrctirada‘algizalinea reGacquidiftate
‘avnodeloslados del triagulo,corra pportio
nalméte los lados del triangulo. Y i los lados
-deltriagulo fueré cortados Prf}pﬂhmﬂﬁlmé
te,Jadinea reGa q abraca las.dinifionesferae
‘quidiftie al lado § refl del mifino rrizgulo
(89 Tirefelahnea. D E.palela 2{lado.B C.del trifeulo: ABC
Digo g como {e hala.BD.ala.D A.afsiesla.CE.ala.EA.tiréfe
B E.C D.luego(porla.37.dl.1.) yguales
el tridggulo.BDE. al tridgulo.C DE.por: -+ il
-G eftd enta mifima bafis. DE.y évnasmit,
~mas palelas.D E.BC.y es otro tridgulo
ADE.yporla.7.dl.s.las yguales tiene v |
'n-_*.-maiﬁ_ﬁara_zg@yna mi{ma,luegocome = -
{eha elcridgulo.B DE.al triagulo. AD
E.afsi el triagulo.C DE.al triaguloi A D
E.y comoeleridgulo.B D E.al errignlo
ADE.alsiesla.B Dhala. D A.porg co
mo efté dbaxo d'vna mifma alcura per
pedicular esa faberd{de. E.fobre. AB.fe ¥
ranentreficomo lasbales,porla,i.del.s, y por titocomo'el
triangalo. C DE.al triangulo. A D' E.afs1.[a.C E.ala.E A. [ue-
go tamoien/ por la.irdel.s.) comre B Diala,D A.als1la. C.
E.ala.E A. Pero cortenfe aoraloslados.A B. A C.del trian
gulq A B-€, prnpartinnalnr&ut’e'que' comola.B:D.ala.
DrA.afsila.CE.ala.E A.ytu*efmﬂﬁfdiggﬁqﬂe- esparallelala

U




. LIBRO SEXTODE

D E.ala.BC, porque difpuefto como antes, porjue como
la.BD.fehac6la.D A.adila.CE.c61a.E A.y comola.88D.,
la.DA;afliel tridgulo.BDE.al tridgulo.ADE(por la.1.del.6.)
y como la.CE.ala.E Aaflieltridgulo.CDE.al tridgulo. ADE
(por lamiima) (luego tabiépor la.ir.del.s)como el tridgulo
BDE.al triagulo: ADE.afli el tridgulo.CDE.al tridgulo. ADE
luego cada vao delos dos triangulos.B D E.CD E. tiene vna
mifina razd-con.A DE.(por la.g,del.s.)luego(por la mifma)
ygual es el tridgulo,B D E.al triangulo.CD E.y eftan envna
mifma bafis.D E.y los triigulos yguales y § eftan en vna mif
‘ma bafis,tambien eftd en vnas mifmas parallelas (por ]a. 39.
‘del.1. luego.D E.parallela es ala.B C.luegofi fuere tirada al
‘guna linearecta parallela avno delos lados deltridgglocorta
proporcionalméte los lados del triagulo,yfilos lados del tri
‘angulo fuerécortados proporcionalmentelalineareftaqa
bracalas dinifionesfera’ equidiftante al lado que refta del
mifmo triangulo.Lo qual conuino demoftrarie.

L Thenren;a..g.;f -+~ Propoficion. 3.
gSiclangulo de vatridgulo fe'diuidiere por
medio,y lalinea reta que diuide el angulodi

uidiere tambienla bafis,las partes de la bafis

tendra vna mifmarazonalos démasJados dl
mifmo triangulo:y {ilas partes dela bafis tu-
uieten vna mifmaraz6 alos de masladosdel
mifmo triangulo,lalineareda tirada defdeel
‘punctoaladivifion'divide por medio el an-
gulo del mifmo triangulo. . . .. . .
e seael tﬁanguld.A B C.y(por lanonadel primemj corte

fe pormedio elangulo.B A C.conlalineareéta,A D. digo §
Y ¢omo
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. oo Pl
g o @ i comofehalaiBDicontaC D afli es

i

2 1a,B At la,A C.Saquefe( porla. 31,
13l o1 o delir) porel punéto.C.la/ C E.para-
oo llelaala.D A, yieftendidalaB'A.con
oo ieurfacon ella'eniE.Y porgfobré las
parallelas;A'D;CE,cayolalineare:
¢ta.A C.luego elangulo. ACE (por
i la.zpddel,n.)es ygual al ansulo.C AD
y luponefe que elangulo.BA D.esy
————————gual al angulo,CAD,luegoel angulo
B A D,es ygualal angulo,A CE,Otrofi porg {obre las para- -
Helas:A DE Ciéayolalinea’reéta.B A E;(poria;z8,del.r.)el
angulo gxterior.B:A D.es ygualal angulo interior. AEC. ) 4
efta demoftrado § el angulo.ACE.gs ygualalangulo.B A D
luego tabié el angulo.A C E es ygual al anguls.AEC.porlo
qualtambié ellado.AE.es ygual al lado. A C(porla.6.del.7.)
y porque al vnlado.E C.del triangulo.B C E.{e tiro'paralle-
lala.AD,luego cortaloslados.B E. B.C .proporcionalmen.
te(por la,2.del.6.)luego como.B D.ala.DCiaffila.B A. 2 Ia
- AE.yesygualla.,AE.ala.A Ciuego(porla.rt.delis.comole
hala.BD.ala.DC.affi fe hala.B A.aia. A C.Pero fea queco -
mola.BD.ala.DC.aflilaBA-ala/ACytirefela. A D. digo
que conrla linea reéta, 4 D.es dinidido por medio el angulo
B A C.Porqdifpueftotododela mifma manera,porque co-
mofehala.B D.ala.D C.afliesla,B A.ala.AC .y afli como.
DB.con.DC.affila.B A.con la.AE(porla.2.del, 6.) porque
- alvnlado.E C.del triangulo.B CE,fetiro parallelala.AD.iu
egocomo [a.B-A.ala.A Caflila.BA.ala.AE: Luego por la.
9,del.s.)la.A C.es ygual ala.E A.por lo qualtambien el angn
lo:AE C.(porlaquinta del primero)es ygual al angulo,AC
E.y potla.29;del.1.)el angulo: A E C.esygual al exterior. B
A D.yelangulo.A CE.es ygual al angulo.C A D.Luego.B A
D.esygual alangulo.C A D.luego el anguio.B A C..es dinidi
dopormediocon lalinearefta.A D.luegofi el angulo devn

| triagnlo fe diuidiere por medio ylalineareta q divide al an
e s ' T gulo




LIBROSEXTO DE
gulo diuidiere tibien la bafis , las partes dela bafistédri vn,
milmarazo ales demas lados del mifmo tridgulo.Y f; kaspar
tes dela bafis tuiieré vaa mifma razd a los demas la{iﬂs del
mifmio triangulo,la linea reéa tirada defde la punta ala di.
vifion,diuide por medio el angulo del mifime triangulo. Lo
qual fe hauta de demoftrar. - |

 Theorema.gq. -Pmpnﬁciﬁ.,q.:

€Loslados delos triangulos equiagulos que
abragan yguales angulos fonproporcionales:
v {on de femejante razon _l'@s_ Jlados qife {e 0-
ponenaygualesangulos.

¢ Sean los tridgulos de yguales angulos.A BC.D CE.gtengd
ygualeldgulo.A B C,alangulo.D C E.y eligulo,B A C,alan
gulo,CD E,y el angulo, ACB,al agulo,D E C,Digo que fon
proportionales los lados delos triangnles, A BC,DCE;que
abragan yguales angulos, y - e |
que fondevna milmarazd
loslados que eftd opueftos
aygnalesangulos.Fongafe
enlinea reétala, B €. con
12,CE,y porquelos dgulos
ABC,ACB,fenmenoresg
dos re€tos (por ia,17,del, 1) %
yesygualelangulo, ACB, < s ? o
al angulo,D E C.lpego losan gulos;AB C,DEC,fon H}Eﬁ%
res que dos re&aﬁ.luegﬂ produzidasla,B A,y la,E D‘v? T
ajuntarfe. juntenfe y vengan a tocarie encl punéto, Z,y P_‘I’f'
que(porlafuppoficton)es ygual el angnle,DCE, al ang.’b? #
A B C.luego(por la, 28, del, 1,Yes parallelala,BZ,ala.CL,

Gtrofi porque(por la fuppoficion)el angulo, A CB.es ja,%ti[

i?J %
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al angulo,DEC(por la;28,del;1,(era parallela la, AC.ala, ZE
InegeyZ A C D, es parallelogramo,luego ygual es [a,Z A, ala
DC, yla,A C,ala,Z D,y porque(por la fegida del,6 letiro
la.A C.parallela alvnlado.Z E.del triangulo.Z B £.luegoco
mofehala.BA.ala.AZ.aflila.B C,ala.CE.yes yeualla.A Z
#1a.CD.luego(porla.r.r.del.s.)comofeiaia.BA.alaCD.a
flila.BC.ala.C E.y al traftrocado(por Ia. 16.ael.¢.)como !la.
A B.ala.BC.aflila.DC.ala.CE,Yten porque.C D.esparalle
laala.BZ.luego(por la.z.del.6.)comeie hala.BC.ala,CE.
aflila.Z Diala"D E.y esygualla.Z D.ala.A C.luego comola
BC.ala.CE.aflila.AC.ala.DE.luegoal traftrocado(por Iz
16.del.s.comolaBC.ala.C A.aflila.CE.ala.ED. pues porg
efta der@oftrado Geomola.ABala.B€.affila.DC.ala CE
ycomola.BC.ala.C A.affila.C E.alaE D luego por ygual

(por la.22.del.s.)comota.B A.ala.A CafitlaCD.ala.D E
Y por tantoloslados delos triangalos equidgulosque abra
¢an yguales angulos fon proporcionales,y fon de femejante
razonlos lados que {e oponenia yguales angulos.Lo qual fe
huuo de demoftrar, - C R ., e a =

Theorema.s, ey | ffﬁPgﬁlgiﬂn_; g
¢Sidostriangulos tuuieren proporcionales
loslados,{eran triangulos cquizngnlos.y ten
dran yguales los angulos,a los quales fe o

DO-
nen lados de vna mifma razon. |

E

- #&Seanlesangnlos. ABC,D E Z.que tengan los ladospro-
porcionales,qcomo fehala:A Bico 1a.B C,aflila.DE. conla

EZ.y comola.BC.c81a.C A.afli 1a.E Z.c6 127 Dy tibidco
- molaBA.c6la.AC.afli [a.ED.c5a.DZ. Digo gel tridgulo
A B C.esequiangulo al tridgulo, D EZ. y tendrd yguales los

angulos alosquales fe oponen lados de vna milma razon,

efto es, elangulo . ABC. con elangulo, D E.Z. y elangulo
| BCA
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BCA.conel angulo.E Z D.y dé mas defto el angmo.BAC,
conelangulo.E D Z.hagale pues,porla.z3.deL.y, fobralalii
nea recta.E Z.y enel punéto fuyo.E.el angulo.Z EI.ygual
al angulo.A B C.y fobre el punéto.Z.el angulo.EZ Lygualal
angulo.A CB.luegofpor la.3z.del.1.)el angulo. B A C.que re

fta es ygual alangulo.E I Z,que refta.Lucgo es equidgulo
triangulo. ABC.altridgulo. - %1
Z E Lluego los lados delos D

triangulos.A BC.E I Z.que

comprehendenygualesan

gulos fon proporcionalesy . | .

(por la.4.del. 6. )y {on de ' /
vna mifma razon loslados jo e

que {e opponen a ygaales ~ — ¥k
angules.Luego comofehala.A B.con 13.B C.afl1la. I E. con
la'E Z.y como la.A B.conla.B C.aflife prefuponeia:D E.co
la.E Z,Juego.como laD Econla.E Z.affila, 1 E.conlaEZly
ego cada vna de las dos. B Ex LE.conla.E Z.tiené yna mifma
razon.luego(por la.o.del.s.)la.D E.esygualala. E L.y por
tanto tambienla.D Z.esygualala. Z L. puesporque la. DE,
esygnalala.E Ly comun la.E Z.luegolas dos. DE.EZ.{on
yeualesalasdos.lEEZ.yla bafis.D Z.es ygual ala bafis. Z
E.lidego el angulo.DEZ,por la.8.del.1.es yeual al angulo.IE
Z.y el triangulo.DE Z,por la.4.del. 1.,es ygual al triangulo.
1E Z.y los de mas angulos ferd yguales 2 los de mas angulos
debaxo delos quales fe eftiédé yguales lados.Luego el aguio
D Z E.esygual al agulo ] Z E.y elagulo.ED 7. alagulo.E1Z
y pord el agulo.Z E D.es ygual al dgulo.1E Z.y el agule EZ
2l angulo.A B C.luegotabié el gulo.ABC.esygualal agulo,
ZED.y por el tito tabié elagulo.A CB.es ygual al angulo,D
7 E.Y demas defto el dgulo del pacio. Ay el del pcto,D.lue
go el triagulo.A BC.es equidgulo al tridggnlo. D E Z.luego 1
dostridgulos tuuieré loslados proporcionales fera los trid-
gulos equidgulos y tédrd ygualeslos angulos;a los quales i

les oponen lados devna milma razo, lo qual {e aniadedemo
firar. Theo-




 DEEVCLIDES or
,®Theorema.é. -  Propoficion.§. |
1" Sl dOE tl’i&[’l'gulds tuuleren cl vii ﬂngulo Y-
gualalvnan gulo,y proporcionales los lados
dejunto a yguales angulos,feran equiagulos
{os triangulos,y téndran yguales los angulos
.debaxo de los .qu:ilés [eeltiendélados devna

& Scargos dos triangulos,ABC,D E Z,que tégan ygual el
vn angulo,B A C,al vn angulo.E D Z,y loslados de junto a
yguales angulos,proporcionales que comoB A,c8,A C, afli
E D,con,D Z,Digo que el triangulo, A B C,es equiangulo al
triangulo,D E Z,y tendra el angulo,A B C, ygual al angulc
DEZ,y el angulo,A C B.al angulo,DZ E,Hagafe,por la,23,
del 1, {obre lalinea recta,’ A LIRS &
D Z,y {obre el puncto, D, :
elangulo.Z D1, yeualaca
davno delos dos,B AC,E
DZyelangulo,DZ1,y-
gual al angulo, A C B, lue-
goel angulo, B, que refta
es ygual gl angnlo.Lque .. © . |
refta.Luego el triangulo,A B C. es equiangulo al triangulo,
DIZ.luego hanfe proporcionalmente que comola.B A,
conla.AC.aflilaID.conla.D Z(porla.4.del6.) y efta rece-
bidoque-como la.B A.conta,A C.aflila.E D.conla.D Z.Iye.
gotambien(por la.1r.del.s.)como1a.E D.conla. DZ, aff |a
ID.conla.BZ.luego(por la.9.del.5.1a.E D.es ygualala.D],
y comula.DZ.Son puesygualeslas dos. ED. D Z,a las dos
 ID.D Zy (por lafupoficic)el agulo. ED Z. es ygual al doulo.
[D Z,lu_.ﬁgq' la bafis.E Z(por la.q.del L)€s ygualala Latic } Z
gt T il B o il




12 LIBRO SEXTO DE
y ¢l triangulo.D E.Z.es ygual(por la mifma)al ¢fansulo.In
Z.y los demas angulos feran yguales a los demas angtilos de
bajo delos quales feeftienden,ygualeslados;luego el ansiilo
1 DZ1esygualalangulo.DZE, yel angulo . I, ygualal ap,
| gulo.E. Peroel angulo.D Z Les ygual al angulo.A C B.1ue-
; goelangnlo.A CB.es ygual alanguio.D ZE.y. efta adntitidg
quelangulo,B A Cies ygual al angulo.ED Z.luego el angnlo
B.querefta es'ygual alangulo.E.que refka;luégo el triangulo
A B C.es equianguld:al triangulo. DEZ,Luegofi dos Eriangy
los tuuieren el vnangulo ygual al vn an gulo,y.proporcions
les loslados de junto a yguales angules , feran equiangulos
los triangulos y tendran yguales los angulos debaxo delas
quales fe eftienden lados devna mifmarazon, I'{iunqﬁal__{'e ofre
¢io demoftrarfe.. ey TSR Bl AR eRR W S v

- - e P 7 e & 1 J.I"" "B o
L - {';‘,‘ ; i ‘lr- ok - F = - o’

... Theotemaz. ° ° Propoficion.7.

€Si dos triangulostuuieré elyn an gulo ygual
lavn angulo,y pporcionaleslostados d cjiito

alos otros angulos,peré &l vns yel ocro jun:
tameate delos que re ffan o.menor ;0 no mé-

s g, ol L

nor que recto,feran equiangulos los tridngn
losy tendran yguales los an gulos, junto a los

- qualeslos lados fon proporcionales.

é&Seanles dos triangulos.ABC.D E Z.que tengan el vnan
gulo ygual 2vn angulo,conniene a faber, el angulo.BAC. af
angulo.E D-Z.pero proporcionales los lados de junto alos
otros angulos. A BC.DE Z.de manera que como {e ka.AB,
con.B C.alsi.DE.con E Z.y ambos a dos juntaméte losque ,
eftan enlos pun&os.C.Z quanto alo primeromayoies que
xecto.Dige quel triangulo.A'B C.es equiangulo al Erfaﬂggczr |
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DEZ.y qge feraygual el angulo.A B C.al angnlo.DEZ.y el
angulo.C,querefta al angulo.Z.querefta Porquefr es defi-,
gual el angule.A B C.al angufq_.é[)}g",_ Z el vho dellos es ma-
- yor,Seamayor €l argulo.A B Cy.porlazs.del. fobrela ki

neareéta.AB.y en el pun-
gto fuyo:B.hagafe el angu
lo. AB Lygualangulo. D, (L ¢ Nyt
EZyporqueelangulo.A - /. /.
esygualangulo.D.yelan . /.,

gulo,A Blalangulo. DE -
Z.Juegoelangulo.AIB,q A o0 N/ . ; e
reftacs ygualaldgulo.D ® ; s, € B T .
ZE.quegefta,luego el triangulé.A B.l.es equiangulo al tri3-
gulo.D E Z.luego por la.4.del:6.como {e hala.AB.conla BI
afsifehala.DE, conla.EZ.y eftaadmitido§ comoia. DE.
confa.EZ.afsila.A B.conla.B Cluego porla.r 1. del quinto,
como {e hala.AB,conla.B C.afsila. AB.c5 la,B Lluego, por
la.g.del.5.1a. A B.tiene vna mifima razon con cada vna de las
€0s.B C.B Lluegoygualesla.B C,ala.B Lporloqual, porla
s.del.i.tambien el angulo,B 1 C.esygualaligulo.B CLy fu po
gale el argulo.C.men cr que recto,luego ¢langulo,BIC, es
menor que reCto.Por Is'qualpoer laiz.deli.el angulo dela o
traparte.A I B,es mayor que recto,y-eftademoftrado qesy

" - AR B e e
. L.
_-A - ! ‘ "?:;} M=
. ] EAELT Y R y f o
i - o : r - It
B U A L
‘. 1

gualalangulo.Z.luego el angulo. Z.es mayor que re€to,Pe-
ro {upponefe por-menor quereo;lo quales abfurdo,luego
¢langulo. A B C.en ninguna manera es defigual al angulo. D
EZ.yesygualel angulodel punto.A.alangulo.D. Iu egotam
bien el a,,nglslG_,-C,qucare&a};ﬂygﬁ;l -il'ﬁgu-ln.fz;qait reftd,por ’
l2,12.del, .luego e] tridgulo.A BC.es équiangule altrizgulo
.DEZ.Qtrb :E.Pre_ﬁl pongale gue el vno y ¢l etro de Icsangu-
1{35‘.53}2 110 €s menor que re€to.Digo “otra vez § estibien e-
!-]HIa;gEﬂﬂ eleridguio. A BC.al triangulo.DE Z‘zfp’:di'qﬁé_éﬁaifv
do difpuefto rodo dela mifima manera, femejateméte demo
| -i’crarﬁmc:s' q.B C.esygnai ala.Bl.por lg Gltibié el agulo.C.és
?gﬁ_ﬂlﬂlﬁglll.ﬂ;ﬁlg,}{ ¢l dgulo.Curoes menor qreétoluego ni
053 | Oz  tampo
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tipocoes menor grectoelan .
gulo.B IC.luego{porla.r7.del |
~1)losdos angalos del tridgu |
fo.BlC.nofonmenores gdes p-+ ' -
reGtos, loqual esimpoflible..
No luego.otra vezes defignal.
el angulo: A B C.al angulo:. D .
EZ.luegoesygual.Yeselans|Z N & --
gulo.A.ygual al angulo:D.luego.el angulo.C.q refta esygnal
alreftante.Z.lnego:ektriagulo. ABC.es equiagulo al tridgulo
D EZ.Luego fidos.tridgulos tunieréel vn dgulo ygual al vn
angulo y proparcionales los lados dejunto a los otr 0sangy
los; --E;er-,:?};elzmli;:}; el'otro delos g reftd juntamente ¢ m enor,
o110 menor que reCtosierdequiagnlosios tridgulos; y tédrg
ygualeslosangulos,jatoa los qualeslos ladosfon propor -
cionales;Lo qualconuinodemoftrarfe.. -+ S

G -

Theorema.8.. “Propoficion . 8.

€Sienel triangulore&agulo fe tirare vna pet
pendicular fobrela bafis, defde el angulo re-
¢&o,los triangulos de fobre la pérpendicular,
fonfemejantesaltodo,yentrefi.. :

Sea el triagulareétiagulo:A BC: tienere&tael 4 gulo.B'AC.
y tirefe(por la.pz2.delr)defde;:A.fobre.B.C; laperpendicular
A D.Digo gcadavno. T i
delosdos triangulos..
jante atodoel triigua

lo.ABC. ytibien en-. B'h - k% - >
tre F'._l?orqes(pﬂr]a... "ol _ L . NN .|

4-peticion) yg}lal'ql.au&ulg;B_"AC;al'angglo;ﬁf D B.porque ¢l

| - | o I ~ wno,

-
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vnoy el Jtroes re€to,y el angulo.B.es comun delos mifmog
dos criangulos.ABC.A B D.luego el angulo que refta.A CB
es ygual al angulo querefta.B AD(por la.32.del.1.) luego el
¢riangulo.A-BC.es equidguloal triangule, A'B D.uego(por
1a.4.del. 6.)como-{e hala.C B.oppucttaal angulo feéto del
triangulo.B A C.ala.B A.oppuefta al angulo reéio del trian
gilo:B A'D'afli la'mifmia. A B.oppuefta al'angulo.C/d el'erid
gulo.AB C:ala.B Dioppuefta al angulo ygual:B-A Djdel tri |
angulo mifmo.A B D.y tambien la. A C.ala.A D, opuefta al i
angulo.B.comt delos dos triangulos.Luego el tfiangulo . A |
B C.es equiangulo al triaguio.A B D.(porla.7. del 6.)y tiene
proporcionalesios lados'que eftan junto'a ygiiales angulos
Luego¥ltriangulo.ABC.es femejante al triangulo, A BD.

{por ka primera difinicion-debf¥xeo) Delaimifia (uerte de-
moftraremos tambien que el trian gulo.A D C: es femejante
al triangulo,A B C.luego cadavno de los dos tridggulos. AB
D.A D C.esfemejante atodo.A B C. Digo tambien que aun
entre fi fon femejantes 1os triangulos. ABD.ADC , porque
elangulo retto.B D A.es ygual al angulo re€to.AD C(porla
quarta peticion)y efta demoftrado que tambien es ygual el
angulo.B A Dral anghlo,C Ly ego elangulo.B.que refta esy-

gualal angulo Grefta.D A Cluego el triangulo,AB D, es -
quianguloal triangnlo.A D C.luego'como fe hala.BD. opue
ftaalangulo.B A D.del triangule. AB D,c51a.D A. opuefia
al angulo.C.del triangulo.A D C.ygualalangulo.B A D.afli
la.A Diopueftaal angu‘lﬁ.B.del;:r'iangulﬂ.A BD.conla.DC
oppueftaal angulo.D A C.del triangulo;A D C. ygual al an-

gulo,B.y demas deftola.B'A,conla. A C.que efta’ oppueftas
alos-angulos rectos.Luego el eriangulo, A B D, es femejante
altriangulo.A D C.Luego fierzel triangulo reCtangulo fe ti- )
rare vna perpendicular {obre Ia bafis defde el an gulo reéto, o

» i - it - i ohE s i & E = L S Tt 48 |
los triangulos de fobre la perpendicular fon femejites-al to '.

d0,y entrefi.Lo qual conning demoftrarfe :
Corelario.
O3 7 De
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q‘De aqui ¢s mﬂ.mﬁe&oc% ef{renel mangulg
0

redtangalo delde el angulo reéto fe tira'vha
Pe rpcndwular {obrela baf 15 la.queestirada
es miedia pmpc}rcmml alas partesdela ba_ﬁ:s-
y de mas defto ellado dejiro a. lzpattees me

dio prﬂpmcmnal entre wda; ld Bafis yla mifs

ma Partc que fe hama de demoﬁrar . B

"‘_ Probfemmt. P’mpof mmg. # :
{ Dada. vha: Imca re&a ccrrtar vna "farté qlm
nos mandm I el A ey o

FuScaIalmca, refta dada A B conniene § , |
dela mifma.A B. cortar ynaparte g nos [\ 7. . .
mandan.Mandele vnaterceraparte, yiti |-\ oo rouniin
refedefde.Alalinear¢eGa.AC.quehaga. | \ & i - 1eoon
conla. A B.aneylo, ytumﬂf% enlas.A By, o Ko le I
pun&{m cafﬂ yfea.D hagafe(porlaiz. |°
deli)la.DE, ygualala,ﬂ{}y tambieala | .\
EC.ytirefe.BC.y por el punéto.D. (por. | -
la,31. dcl 1 )tirefle la.DZ. Par&llelaala.BC_ 1
Pues porque al vnlado. B C.del tridgulo: | ... . .
A BC.fetirola.Z H.parallela luegoes | ... -
proporcionalméte(por [a.2.del.6.) G co-.
- mola.CDi.cola.D A.aflila.B Z. c::ula ZA
y 1a.CD. es duplaala.D A.luegotibien
es duplala. BZ.ala.Z A. luegn la.B A.estriplaala.A Z Iuc'n
20 cfa"&a lalinea re&a.AB.lecorto fa tercera parte.A Z que
fe mando.Lo qualicmmmo haze:;fe,.

Pro-

¢
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i Problemaliz. | onhe 1Bropoficionyos ;- O 7

g

_ o NG o
|-.-l' F i ‘.‘}

#8Scala lineare@a dada nﬁ"gfdr‘@d_a; AB. y-la coftida (ea,
A C,conuiene cortar lalinearéta/A B.{ emejantementeala
linea re€ta cortada. AC.Sea [alinéa A C:druidida en'fos pun

£t0s.D.E.y eiten pueitas de fuerte que haga angulo qualquie
ra,y tire{e.BC.y por lospunétos. D E.- gy~~~ * '
tiren {efD Z.E Lparallelas.a la.B Clpor |
latreyntay vna del ptimero)y por.D. |
faquefe.D T K.parallelaala A B.(por
lamifma)fera puesparallelogramo cd~ | -
davno delos dos.Z T.T B.luego. D T Bt
esygualalaZlyla:T K. alal B.Ypor- | —E|
que al vn lado.K C.del trianguloP K E -1 17§
fetiro parallelalalinea refa. T E. lue- o
go(por lafegundadet .. Yera propof-=iB UK €\ __
cionalmente,que.comola.CE.cona.E D.afli la:K T ‘con la
I'DylaK Tesygualaia.BlylaT D.ala.1Z Lnego fera
(por laiegunda delquinto)que como.CE.conIg.E D, affila
Bl,conlalZ. Otrofiporquefetirota.Z D.parallela al va
lade.lE.del triangulo.A 1 E.luego €s proporcionalméte(por
la primera del.6)que como la.E Diconla,DAaffila.l Z.con
12.Z A.y demoitrofe que como la.C'E.¢on 1a.E D, affi la. B 2
conla,lZ.Juego fera qué como la.CEiconla.ED.aflila.B 1.
con latZ.y cowo Ja.E Dconla. A aflila.1Z.conla. Z A,
luego dadala lineareCtano cartads A B corrofe femejante
mente a la linea reCtadada cortada, AC. Lo qual conuenia
hazerfe, . ol - %y

L - Problema.3,- Prﬂpﬂﬁci:cn‘ IL¢
o O 4 Dadas

gmejitcmétc 4avna hnea ICEEH; Zdﬂda c_grtadgi
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@ Dadas dos lineasrectas , hallar otratercera
proporcional. . T Pt
22 Sean las'dos linéas re€ras dadas.B A.A C.yeftende mane
ra que hagan angulo a cafo.conuiene alasdos.B A.A C. ha-
llarles vna tercera proporcional. Eftié
danfela.B A.y la. A C. aftalos punttos
D.E.y pongafe la-B D(por la.z. del1,) 20 -« ol
ygualala.A Cy tirefe.BC.y faquefela -
D E,por el punéto.D.(por la.31. del.1.)-
parallelacon.BC.Pues porqueletiro
l1a.BC.paralellaalvnlado.D E.del eria
gulo, ADE .feraproporcionalmente .
(porla.z.del 6.) que comola.A B, con - -
Ja.BD.aflila.AC.conla.CE.y esygual
1a.BD.ala.AC.Luegocomofehala.A -p/
B.conla.A C.aflila.AC.conla. CE.lue BENFE-
go dadaslas dos lineas reétas. A B.A C{eleshallo pr oporcio.
nallatercera.C E.lo qual conueniahazerfe.

Prﬂbienl-a..;_é.?... . .Praﬁnﬁbiﬂn.-_l;--. -
Dadas tres lineas re&as hzllarvna quarta pro
porcional. = . e T |

éa8citres lineas reftas da
das.A.B.C-conuiene a eftas
A.B.C.hallarlesvna quarta
proporcional.Pongiledos. .
lineas retas. DE.D Z.que . .

: contenganvn angulo acafo

_'* y {ea.E D Z.y pongafe(por

! la.z.del.)la.D Lygualala o
A.yla,JEygualala.B.yta - ! O 4
bienla,D-T.ygualala.C.ytiradala.l T.tire fevna parallela

a ella por ef puéto.E.y fea.E Z.(por la.31.del. 1.)Pues PFI‘EH; |
| | K | e tiro




S e —*

fetirola:? T.prallela alvn lado.E Z. del triagulo.DEZ.luego !
(Pgr_lla.z.'del.é.)cmnﬂ fe ha.D1.¢o la.l E,afli]1a.DT.c61a.TZ it
y:esygualla.D Lala, A.yla.lE.alaB.yla,DT.ala. C.luego
como la.A.co la.B.aflila.C.conla.T Z.Luego hallofela quar

talinea.T Z.proporcional a lastres lineas reStas dadas.A.B
C.Lo qual conuenia hazer fe.

Problema.s. : Prnpnﬁciﬁ. 13,
q Dadas dos lineas retas hallar vna medja .
proporcional. | .

é& Sed dos lineasretas. A B.B C.conuiene delas dos. AR BC
hallar vna media proportional. Difponganfe en lineas reas
(por 1&“”!4&&11))’ delcribafe fobrela. A C. ¢l medio circulo
AD C.y {faquefe,porla -
onze del.r.defde elpun,
¢to ,B, lalinea,BD,¢en -
angulos re€tos{obrela
linea,AC,ytiréfe,AD °f
D C.Porque, porla.zr.
del, 3',elangulo gefta A< i |
enel medio circulo que es.A D C.esreéto, y porq enel tridgu
lo rectangulo, A D C,defde el angulo retto fobre la bafis fe
- tiro la perpdicular, D B,luego,por el corelario de 1a,8.d, 6,
lalinea.D,B,es mediz proporcional a las partes dela bafis. A
B,B C,luege dadas dos lineas re€tas,A B.B C, fe les hallo Ia
media proporcional,D B,Lo qual conuino hazerfe, |
“++  Theorema.8, . Propoficion. 14

§.Son'reciprocos los lados que eftan junto a
yeuales angulos delos parallelogramos ygua
les y q tienen el vn angulo ygual alvn an oulo:
y enlos parallelogramos que tiené elvn angu
lo ygualal vn angulo y fus lados fon recipro-

cos,tambien cllos fon yguales entre fi.

— e — -—

Sean
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¢& Sean los par allelogrimos ygpale s,AB,B C,qu &It o ggn 7
guales los angulos de junto a la,B.y pmng;u(eanr ﬁa. 14; del
primero,en lineas rectas.D B.B E.luego tambiene anenli;
neas reftas.Z B.B1,porla,1s.del,1, Digo que fon reciprocos

laslados delos dos.A B,EC; A
que eftan junto a yguales angu el
los,efto es,Gcomofebala.BD g
conia.BE,aflresla,I B;conla . i =
B Z.capla{e el parallelogrimo

Z E,pues porg(por Ia ﬁ!PPQﬁ ,_ A
cid) esygual el pallelogrimo, =~ gl __
A B,al parallelogrimo,BC, y esyn otro,Z E,luego,porla,y
deljg? fera que como,A B;CUHJZ Ejaﬂ?,} BC,con,ZE,y eomo
AB,con,Z E.afli,D B,con;BE,y como,B C,con,Z E,afli,l B.
con,B Z luego,porla,r,del,¢,como, D B,con,B E,aili,| B,cd
B Z.lyegolosladosdelos dos paralle]egramos, A B, BC,§
eftan junto a yguales angulos fon reciprocos,

Pero {ean reciprocos loslados g eftan junto a yguales angu
los,y fea g como,D B,con,B E aff1,] B,con,B Z, Digo quees
y[g_u;;l el parallelogramo, A B, al parallel ogrimo,B C,Porg

como feha,DB,con,B E,afli 1 B,con,BZ,y tibiencomo,DB.

¢5,B E,afli,por la,1,del,6 selparallelogramg ;-AB ,con el para

llfe.lﬂgramﬂ-z E.ycomo.] B,c6,B Z.afli _ﬁ_'._l Pgﬁﬁllﬁlu_gramﬂ.ﬁ :

C.c6 ¢l pallelogramo.Z E luego(porla.irdel. s como.4 B,

¢8.Z E.afliBC.con Z E,Iuegoygual es el pallelogrimo, A B,

al pallelogramo, B C.luego loslados de ygnales y equiangu.
ios parallelogrimos fon reciprocos,los quales eftan junto a,
yguales angulos.Y los parallelogramos que tienen ¢lyr dn-
gulo ygnalalvnanguloy fuslados {onreciprocos tanibi¢n:
elfos fon yguales entre fi.Lo qual conyino demoftrarfe..

i)

| “Theorema.io Pmp@ﬁgian;:;} 2
gSonreciprocosioslados Jcftdjito a ygua-

les agnlos delos tridgulos ygualesy g riené el *

¥YH
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e w s o C k
va angulo ygual al v agulo:ylos triagulos q |
ticn€ cl vaangulo ygual al vy angulo, ylusla
dos f&-reciprocns;mbié ellus {Eyguales cere {1
éeScl yguales los tridgulos. A B C. ADE.y g3 elvn angu
lo ygual alvn dgulo,effo és el angulo.B A C.ygual a) angulo
D AE.Digoqlos lados qelti junto zyguales angulos delos
dos tridggulos.ABC.A D E.fon reciprocos,céuiene a {aber & ,
como feha.C A,c6 AD.afli.E A.c5.4 B.Pogile,porla.rg.de

Lenlineas re€tas.C A.co.4 Dr.Luego en derecho eftaE A.cC
A B.y tirefe Ia.:lillgi.ﬁ'D.Pu.e_; porg .

(por lafuppoficia)el tridguio. ABC \_
es yguaial tridgulo. A DE.y esvno | |

¢r0.BAD.Lucgn(por la.7.del 5.)e- |
ragcomo eltridgulo .A CB.{e hy
¢G el tridggulo. ABD.afli eltrignlo
A E D.co el mifmo tridgulo.AB D
y como el tridgulo.A BC,c5 eleria
gulo.A B D.aflt]a. € A.cola.AD, E
poila.dle,y t3bié yporlamifma ) A
como ¢itriignulo.EAD.comBAD. affi [a.E A.c6 12.A B. fue
go(por Ia.u;.del..;ﬁ)cﬂmm 2. € Aala. ADAl2E A2l BA
luego fon reciprocos los lados qeltanjuntoa ygi_lﬂlf'g RNR 9
los delos triangulos.A BC.A D E.Pero {ean reciprocos log
lados delosdostriangulos.A BC.A [ E. y leaque como fe
ha.C A.con.A Dafiila.E A.conla, AB. drgo que esyziral el
triangulo,& BC.al triangulo. A D E.Porque tirada otravez
B D porque comnofehala.C A.conla.A D.afila.E A, con iz
& B.Y como fehala.CA.conla. A D, affiel triangulo.ABC .
‘con eltriangulo.BAD.y como1a.E A conla.A B, aff; el tri
angulo.E A D.con el triangulo.B A D. luego como el trian.
gulo.A BC.con el triangulo.B A D 11T el triangulo. E A D,
€0 el erifgulo.B A D lnego cadavro delos dos. 4 B CCEAD
tiene vna mifma razé c5,B A D, luego,por la.0,dl, 5, youzt es
~eleridgulo.A B.C,al ersaguloF AD,Li; egofon recipocos fog
' | lados

- - |
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1ados §eftan junto ayguales angulos delos trianglos ygua
les y que tienen el vn angulo ygual al vn angulo,y los t:iagu
los que tienen el vn angulo ygual alvn angulo,y {uslados {6
reciprocos,tambien ellos fon ygualesentrefiLo qual conut
no demoftrarfe. enl o ni s ol '

Theorema.ir.. . Propoficion.16 .- 7 .

q Si quatro lincas rectas fueren proporciona

les,cl reGtangulo comprehendido debaxo de
las dos extremas es ygual al ,complr-.e:hendid,_e |
debaxo delas dos medias:yfi el recta nguloco
prchendido debaxo de las extremas fuerey -
gual al que{e contiene debaxo deélas de e me
dio las qtro lineas re &as fera Pfc’:-P’o.i'cibnailcis

¢ Sean quatro lineas re&a_ﬁ _.rﬂpnrcinnales;B A CD.E,Z.
que comola.d B.a la.C.D;afli]la.E.ala.Z.digo queel rectan
gulo comprehendido debaxo dela.AB. y dela.Z, gsygual al

reftangulo quede contienede- L r# :‘-.s‘f.-&lr

baxodelaCD.ydelaE.Porg .4 .
faquenfe(por la.n.del.1.) defde. |
los punétos. A . C.en angulos
reGtos fobre,AB. CD.lineas re-
Etaslas dos.AL,CT.ypongafe .
(por la.2,del.r)la. Alygualar. .
1a.Z.yla.CT.ygualalaE.ycun ;7o o be™
plan fe los parallelogrammos. B
1B.T D.y porquecomofehala . ..: o0 D77 7
A B.cila.CD.afliesla,E.cd la, B S
7.y esygualla,E.ala.CTy la.Z.ala.Alluego fera g comoila
AB colal D.a{li.CT,c0 la.A Lluego(porla.14.del.6.)los la
dos delos parallelogrimos.B1.D T .{on reciprocos, geftan :
junto a yguales angulos, y de los parallelogrammos equi -
¢ | | angulos
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anguloscayoslados fon reciprocos § eftan jato ayguales an i
gulos,ellos tabien fon yguales,luego el parallelogrann, BI, i
es ygual al parallelogramo.D T.y es el parallelogramo. B I,
el qfe comprehende debaxo dela.A B.y dela.Z.porgla. AL
esygualalaZ.y el parallelogramo.DT.es el que fe coprehé
de debaxo dela.C D.y dela.E.porgesygualla.C T.alaE.lue
goelrettigulo cotenido debaxo dela. A B.y dela.Z.es yeual
al re€tangulo q fe contiene debaxo dela.C D.y dela.E. Fero
feaygualel regfangulﬂ q {e comprehende debaxodela. A B
ydela.Z.alre€tangulo g es coprehendido debaxo dzla.C D
y dela.E.Digo que las quatro lineas reCtas {ctan proporcio
nales,que comofehala,A:B.c6.1a.C D.aflila,E.c61a.Z. Por
q hechag las mifinas cofas por § el q escoprehédido dbaxo
dela.AB.y dela.Z.esygual'al quees cdprehendido debaxo
dela.C.D.y dela.E.y ek debaxo.dela. A B.y dela.Z.esel re
tangnlo.Blperquela.A Les ygual ala.Z. y elque debaxo d
la.C D.y dela.E.es el reétangulo. D T. porque esygual 1a.C
T.ala.E.lnego:E'les ypual al retangulo.DT,y fon equian -
gulos.Y fon reciprocos las lados q eftan junto ayguales an-
gulos de losparallelogramos ygualesy equiangulos(porla
14.del.6:)luego fera ( por la.: o.del, s.)gcomela. £ B.ala.C
D.aflila.CT.ala.A Ly es ygualla.CT.ala.E:iyla.Alala. Z,
luego fera que comola.A B.con laCD.aflila.E.c6 2.2, Lue
go fi quatro lineas reétas fueren proportionales,elreétangu
le coprehendido debaxo delas.dos extremas es ygualalre-
Ctangulo coprehendidodebiaxadelis dos de en medio, Y fiel
re¢tangulo coprehendido débaxo de las dos extremas es ¥
gual al re€tangulo:comprehendido debaxa de Ias dos de on
medio,las quatro lineasre&as feri proparcionales , lo qual
conueniademoftrarfe.. |

vy :ow F}'Tﬁ-.earema. 12,. Pmpnﬁcié. 17.

~ @S1tres ineasre@as fucren proporcionales,
clrectangulo qes comprehédido debaxo de
G - las
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las extremas esygual al quadrado quelz haze
dela de en medio: y fielreCtangulo que es co
tenido debaxo delas extremas fuere ygualal
quadrado dela de en medio,las tres Lincas re-
&as feran proporcionales.,. 1o

éa:Sean tres lineas reétas proporcionales. A.B.C. que como
la.A.conla.B,aflila.B.conla.C.Digo queel re€tangulo com
prehendido debaxc delas dos,A.C,es ygual al quadrado.de
la.B.Pogafe(porla.2.delr)la linea.D ygual ala.B.y porque
(por la fuppoficionycomo {ehala. A.con fa.B.aflilaB.conla
C,y esygual la.B:a la.D.luego(porla.7.del.s. )como la.AlcO
Ja.B.2afli1a.D.conla,C.Y fi quatro lineas rectas fuerépropor
¢ionales el rectangulo comprehendido debako de lasiextres
mas es ygual al reétangulo que fe X
contiene debaxo de las deen me-
dio(por la,16.del,6.)luego el que § :
{z comprehende debaxo:de.A.C. A
yguﬁl esal que debaxodelas. B, . . v
D.yclquedebaxcdelas.B.D.es = ° - -
el quadrado dela.B. porque la.B. i Bl
esygualala.D.juegoelreftangun - - -
lo comprehendido debaxo de.A.
G-es ygual alquadrado que fe ha
z¢ dela.B, Perofeaque el que es
debaxo de. AC, comprelendido: - _ <= 477 70 g
{za ygual al guadrado de la.B.Digo'que fera qne como la. A
ala.3.2(111a.B.a 1a.C. Porque hechas {as mifmas cefas, porg
el redtzngnlo dela. Ay dela.C.es ygual al quadrado dela.B.
y &l quadradodela.B.eselquedebaxo dla.By de ia.D.porq
esyguzallaB.ala, D luego el JescBtemdo debaxodela, Ay
delzC.osygualal GdebaxodelaB.y dela Dy fielg debaxo ¢
delas extremas fuere ygual al que debaxo deias de enmedio

las qua

e
h
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‘las quatrolineas reftas ihnprnpnrcinnales(porla.IG.del.G.)
luego:comofe hala.A.con la.B.aifi la.1).conla.Cy es ysual
‘1a.B;ala.D.luego como la.A.c6 1a.B.affi 12.B.¢c5 fa.C. Luego
fitres lineas re€tas fueré proporcionales el rectignlo cBpre

hendido debaxo delas extremas es youal al quadrado de la
‘de’enmedio,y fi el reftigulo que es comprehédido debaxo
delas extremas esygual al quadradodelade é medio, las tres
-lineas reétas 1%rﬁ3§pﬂ1*cin'nales.Ln qual ebuenia demoftrar,

¢ e Problema.6. . % Prﬁppﬁﬁinﬁ.IS,

fD&.g,rtl_a lineadada recta defcribir vn re&tili-
neo [emejante y femejantemente pueftoavn
rectilineo dado., o -

¢ 3ea la linea recta dada.A B.y el re&tilineo dado.C E.con.
utene hazer de lalinea re€ta dada.A B.vn re&ilineo fom ejan
tealredilineo.C E.y femejantemente puefto. Tirele |a linga
DZ.y hagafe(por la.z 3.del.r.)fobte lalinea re€ta. A B. y fo-
brelos panctosenella.A .B.el angulo. AIB. ygualal an 2u
lo.CZ D.yelangnlo.ABI .ygual al angulo-CD Z, Inego el
.an,_gqlﬂ.D.CZ.E'le re - B : o . =

ftassygual alan.
gulo. ABI.luego ~

eleriangulo.CZD
es equidgulo al tri

gulo.BIT.ysual al angulo.DZE.y el anguio.l B-T.vgual al
angulofz D E.luega;e-l angulo.E.q refta es ygual al dgulo, T
que refta,luegoel triagulo.Z D E.es equiangulo al triangulo

iBT

tiar e e
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1B T.luego fera proporcionalmente qcomofe hala.ZD.¢d
1B.aflila.Z E.conla.l T.y la.E D.con 1a.T B.(por la.4:del.6)
<ita demoftrado que comola.Z PDycdla.} B.aflila.Z C.con
lal A.ylaCD.cola.A B.luego(por la.i1. del,s.) comofe ha
CZ.conla.Alaflila.C D.conla.AB.y la.Z E.colad T.ytam
bien 1a.E D.conla.T B.Yporquecs ygual el angulo.CZ D.al
angulo.A 1B,y elangulo.D 7 E.al angulo.BI-T. luego el an-
; gulo todo.CZ E.es ygual alangulo todo.AlT y por lo mif-
mo tibien el angulo.C D E.es ygualalangulo. AB T.yestd |
bien el angulo.C.ygual al angulo.A.y elangulo . E .alangulo
T.luego.A T.es equiangulo al mifmo.C E. y tiene proporcio
nales a ¢l los lados que eftan junto a yguales angulos.Luego
(por la.1.definicid del,6.)el reftilineo.A T .es femejante alre
Gilineo.C E.luego dewnalinea recta dada.A B. efta defcrito
el re&ilineo.AB.femejante y femejatemente pueftoal rectili

neo.C E.lo qual conuenia hazer fe. | -

'_i"_heqrem;.ls_ -5 I’ernﬁcibn} 19

qLos triangulos femcjates entre (i efta endu

plarazonde los1ados de femejante razon.

ses5can los triangules. ABC.D E Z.{emejantes,y que tégan
ygnalel angulo.B.al angulo.E.y que como (e ha.AB.con.BC
afli,D E.co EZ.demaneraG.B C.y.E 7.{féan de {emejante ra
zon. Digo. que el triapgulo. A BC. al triangulo,DE Z.tiene
dobladarazdque.BC.alaEZ, =~ ° £ CHIL R 2
Tome fe(por la.1 r.del, 6, )ala, : @ | R
BC,y ala.E Z.vnatercera pro-
porcionaliBlide (nerce Gfeha
yan §comola. B C. con la.E Z,
Caffila.EZ.conla.Blytire fela
A lLPues porque fehangcomo
la,AB.conla,B C,aflila.DEcO
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1a.E Z .luego al traftrocado(por la.16.dl.5.)como la, AE c6ia
DEafsila.B Ccola.EZ.y como la.BC.c6 [a.E Z, afls es,EZ,
¢bla.B Llnego(porla.ir.del.s)como la. A B.cG la.D E,afsi Ia.
EZ.c6la.B Lluego.(por la.15.deli6.ylos lados delos tridgulos
ABIDEZ. {onreciproces § eftd junto ayguales angules. ¥
los triangulos que tienen el vn angulo ygnal al vn angulo ¥
{us lados fon reciprocos,tambien ellos fon yguales entre fi
por lamifma.)luego el triangulo.A B Les ygual al triangulo
DEZ.Y par;]ue es que como fe ha.BC.conla.EZ.afsila.E Z
conla,B Ly fi tres lineas re(tas fueré proportienales. La pri
mera ala tercera tendra doblada razon que ala fegunda,lue-
gol1a.B C.ala.B Ltiene doblada razon que alaE Z.(porla.io
definic’® del.s.)y como fe ha la.B C.con la.B Lafsi el triangu
 lo.ABC.coneltriangulo.A B1.(porla.r.del.é.)luego el triz
gulo.A B C.tiene al triangulo.A B l.por la mifma definicion
dobladarazon quela.BC.ala.EZ.v esygual el triangulo.A-
B Lal triangulo,D E Z.luego tambien el triangulo,AB C. al
triangulo.D E Z.tiene doblada razon que la.BC.ala.E Z.lue
go los triangnlos femejantes entre fi.eftan en doblada razon
deloslados de femejite razon,lo qual cduenia demoftrarie.

Cozclario.
€ Deaqui es manifiefto que fitres lineasre-
&as fueren proporcionales como fe ha la pri
meraco latercera,afsi el trianguiodela pri-
meracon aquel,triigu}o que es femejate y fe
mejantemente defcripto dela fegunda. Porg
cfta demoftrado que comol2.CB.conla. B
afsi¢leriangulo.AB C.con el triangulo. D.E,
Z.Jo qual conuenia demoftrarfe. |

Theorema.1q. Propoficion.ze.
r Se-
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> ~ €Scmejantes poligonos fe diniden'enemeja
| tes trizgulosy yguales ennumero,y en femeji
te razon con los todos,y ek poligono al polige
no tiene doblada razon que el lado de femeja

sc razo allado defemejanterazon.
32 Sean femejantes los poligonos. ABC BDE.ZITKL.yfea
4 B.de femejante razd ala.Z 1,Digo qlos poligonos. ABC |
DE.Z1T K L.fe diniden en triangulos [emejantes y yeuales
en numero,y en{emeyante razo con los todos,y el poligono i
ABCDE.tiene dobladarazgatpoligono. ZITK L, dela g |
tiene.A B.ala.Z LTiren(e BEEC.IL.LT.Torg el ffoligono
ABC D E(por lafupeficion)es femejante al poligono: Z1T
K L.esygual el angufo.B AE.al angulo.l1 Z L.y habranfe que
eomola.B A.con la.A E.aflila.l Z.confa.Z L.Pues por_ij?un
Jos dos triangulos.A BE.Z1L.que tienen el vn anguio ygual
al voranguto, y proportionalesloslados de junto a ygnates
angulos.Luego(por la-6.del.¢.)el triangulo.A BE.esequian
gulo al eriangulo.Z 1 L.por lo qual tambien {emejante.yesy
gual tambien el angulo.AB E.al angulo.Z1L.y tedo elangu
2ulo.A BC.esygual a todo el angulo.Z 1 T.por lafemejanca
delos poligonos.Luego el angulo que refta.E B C.esygual al
angulo querefta. L1 F.¥ porqueporla femejanga de losdos’
i . eriangulos;:AB E.Z1L.esque como fehala.EB.conla. BA.
il aTilaL LconTalZ.y tambien por la femejanca delos poligo
nos es que ccnio fe rala.A B.conla. B-C.afl1la.Zd.conla. 1T
luego por ygual(por la,22.del.5){eraque comola.EB.conla |
B C.aflila.L Leonla.l T.y loslados fon proporsionales que
eftijitoz losygualesigulos.EBC.LL F.fuego,porlaié.del. 6
-es equiangulo el triangulo.E B C.altriangnlo.L 1 T,porlodl
“tambien-el triangulo, E B C,es femejanteal triangulo,L 1T,y
| pﬂr-eﬂhtambien(pnr la.1,difinicion .del,ﬁllel.tﬂﬁgulﬂbECD, :
es femejante al triangulo T K.luegofos poligoaos. ABC
DELZITKL. eftan dividides en femejantes triangulosy ¥~
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guales en numero.Digo otrofi que fon de fem ejante razon | ik
con ios todos,efto es,que fon proporcionales y anteceden-
tes.A BE.E B C.E C D.pero cofequentes de elios.Z 1 L.L1T
1T K.y que el poligono.ABC D E.con el poligono.Z 1 TKL
tiene debladarazon que el lado de femejante razon con el
lado de femejante razon,efto es,que, AB.con.Z L. Tiréfe.A C
Z T.y porque porla femejanga de los poligonos-es ygual ¢l
angulo.A BC.alangulo.Z1 T.y es quecomofeha.AB.con
B C.aflila.Z],con.l T.luego el triangulo.A B C.(por la.¢.del
6.)es equiangulo 3l triangulo.Z 1 T.Inego es ygualelangulo-
B AC.alangule.l Z T.y el angulo.BC A.al angulo.1 TZ.ypor
quees ygualeiangulo.B A M,al angulo. 1 Z N. y efta demo-
ftradoJue el angulo.A B M.ecs ygualalangulo .Z 1N .luego
elangulo queretta.A-M B.esyoual al anguloquerefta,Z N |
Iu_ﬁf_ga( porla.c.d e!.. 6.)el triangulo,AB M . es equiangulo al
eriagulo | '
ZIN.De 2
famifina

manera g
tabie de
mﬂ&rﬂ =
remos q
el erian-
guio .B
MC.es - . -
equiangulo al triangulo. IN T . Inego es proporcionalmente:
(por la.3.del.6-)que como fe hala. A M.con la.MB .aflila. Z |
‘N.¢conJa.NLPerocomo.B M.con,M C,afl1.] N.con N T.por
lo qual por ygual(por la,22.delis,)coma fehala. A M.cs . M
C.afitZ N.co. N T.ycomola.A M.cg 1a.MC. affi el tridgula
A BM.coeltriangnlo. MBC.y e.A ME.co e, EMC Pﬂré}ﬁa

fon enere fi milmos como las bafes (por la.1. del. 6, )zy como
vnodlos antecedéres 2 vno delos cﬁiéqu.&'tes(gur lagzdels
aflitodosios antecedétes a todos los cﬁfequét-es.l,uennpar
,laegéucrﬁé dela.1.definicid del.s.como {6 hac! tri‘ﬁgﬁlﬂ?ﬁMB
A - P 32- conel

- =g (T ST
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¢5 el trizpulo.B M C.afli. A E B.con.C B E.y afli como.A MB
con.B M C.afsi.A M.con,M C,luego,por la.n.del.g.cniﬁnla
A M.con la.M C.afsi el triangulo.A B E.con el triangulo.EB
C.y por tanto como.Z N ¢5.N T. afsi el triangnlo.Z I L,,con
eltriangulo.I L T.luego es que como fehala.AM.conla.M
C.afsi.Z N.con.N T.luego tabié,por la.n.del.s. como el trid
gulo.A B E.con el tridggulo.BE C.afsi el tridgulo.Z IL.co el
trideule.I L T,y al traftrocado,por la.16.del.s.como eltrid
sulo.A B E.con el triangulo.Z I L.afsi el triangnlo.B EC.co

el triangulo.] L T.Tambien demoftraremos dela mifma ma

nera,tiradas.BD.I Kique tambien como eltriangulo. EBC,
con eltriangul 0:L I T.afsi el triangulo.E C D. con gl_ trian-
gulo,L T K.Y porque es que como f{e ha el triangulc. ABE,
con él triangulo,Z I L.afsi el triangulo.E B C.con el triangu
lo.L I T.y tambien el triangulo,EC D.con el triangulo.L'T
K luego tambié,porla.1z.del'quinto,como vaodelos antece
dentes a vno delos configuientes. afsi todoslos anteceden-
tes a todos los configuientes,luego como fe ha eltriangulo
A B E.con el triangulo.Z IL.als1el poligono.A BC D E.con
el poligono.Z 1T K L.Pero el triangulo,A BE. al triangulo
Z 1 L.tiene doblada razon,que.AB:lado defemejante razon
aZ I,lado defemejante razon,porque los triangulos feme;ja
tes eftan en doblada razon,deloslados de femejante razon
por la.19.del.6.luegotabien el poligono.A B C D E.tiene do
blada razonal poligono.ZIT K L.quela.A B.lado de feme
jante razon ala,Z I. lado de femejante razon,Luego femej#
tes poligonos fe diuiden en {emejantes triangulos;yy guales

" ennumero,y en femejante razon conlos todos, y el poligo
“no al poligono tiene doblada razon que el lado de {emejite:

xazd allado de femejite razd,lo qual couenia demoftrar fe

- Primer corelario. S
D ; ; & 1 | | ﬁ ﬂ: ,.-rI
Por tanto vniuerfalmente es manifiefto g las

du-
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duplasazon de los lados de femejante razon '“
Y fidclas dos.AB.Z Ltomamos otra propor |
tional.x.lamifma.AB -
ala.. X tiene duplara 4 - e

. _ I
zonqla.AB. ala. Zl, . - S
perotiene tambicn el poligono o quadrilate
ro al quadrilatero.dupla razon qellado de (e
mejante razon al lado de femejaterazo , efto
~ ¢s.ABalaZ Ly efto viofe enlos triagulos.Y
' tambien {emejantemére fe demoftrara enlos
quadrados {emejantes G fon en dupla razon

- i

de loslados de {emejante raz on:y viofc tam-

—_— A o it

ot
s . =

bicne'fi-_lesf-.t%iangul-OE:_;-f"'_'_. R
R et Segundo corolario. -
Por tantotabien vniver ©

falmente es manificfto [ 1
que fitreslineas redas, ¢, | - .
fucren'proporcionales fera que como la pri-
meraalacercera,affi lafigura quees deferiea

| delaprimeraalagdela fegundafemejante,
y femejantemente, - |

Enotra manera y mas facil mente demoftraremosfer los ¢ri
angulos dc femejante razon.Haganfe'otravez los poligonos
ABCDE.ZITKL.ytiren fe.BE.EC.IL.L T.digo que co

~ molehaeltriansulo,A BE.con.Z I L,afiLEBC.con.LIT,
ytambienCD E con. T K L.porque’es femejante el triangy-
lo.ABE.al triangulo.Z I L.luego(por la dezinueue del.6.) el
P trian-
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_ eriangulo.AB E.tiene dupla razon al triangulo. Z 1 l.que la
BE.ala.IL.y por tanto tambien el triangulo.B E C. al rrian-

f A

gulo, IL T.tiene dupla ra- -
25 que el lado. BE.allado i -
IL.Luegoferaquecomoel | -
¢riangulo.AB E,altriangu / 1
10.Z I L,afli el triangulo.B |2

E C.altriangulo . ILT.O |
trofi porque el tridgulo . E
BC. es lemnejante al triagu | |
lo.LIT.luego.EBC.tiene ¢ D I - R
al triangulo.L 1 T.duplara o __
zon que lareta linea-CE.alareftalinea.TL. y porefta cau
fa tambien el triangulo.E C D, ti¢éne dobladarazon al erian-

gulo.LTK-quela.CE.ala".TL luego fera que como el trian-,

gulo.B E C.al triangulo.ILT. affi,C D E.al triangulo . LTK.
y viofe que como.E B C;con.LIT. afli.A B E.con.Z ;L.Iu'egci'
tambien por la.i1,del.s.como,A BE,con Z1L,afli, BE C, ¢3
1L T,luego tambié(por la.12.del.5.) como vno de los antece
dentes a vno de los cofequentes, affi todoslos antecedentes
atodos los confequentes,y lo de mias como en la primcrade
moftracion.Lo qual conuenia demoftrar. |

Theorema.r g . Fropoficion.z1. 2o
{Lof qucavn mifmo re&ilineo {on femejan
tes,fonlemejantesentrefi.,. = st
éoSecael vnoyel otro . TR
delosdosreftilineos.A .= /X " .
B.femejite al rellilinco A.\ /c /B |
C.digo quetambié, A.es o NG 3
{femejinte a..Bgnrquee: -

femejice el reétilineo, A alre&ilineo.C,fera le tibien equiign
lo (por la couerfion dela.1.definicion del.6.)y tendra propor
cionales los lados § eftan jito ayguales angulos , Ytenporg

O EE. - - Byes

-
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B.es ferficjante al rectilineo.C.luego es equidguloael,por la .-’
milma,y tiene proporcionales los lados que eftan junto ay-
guales angulos.Luego cada vno de los dos,A.B. es equiangu
loa.C porla.é.del.s, y tiene proporcionales los lados que
eltan jnnto a yguales angulos.Por lo qual,porla mifma,tam
bien.A.es equiangulo.a B.y tiene proporcionales los lados
“de junto ayguales angulos.luego.B.es femejante a.A.logual
eonuenia demoftrar,
Theorema, 16. Propoficion.2z.

€Siquatro lineas retas fueren proporciona

les,tambicn los reéilineos quefe haze de e-
llas femcjantes y femejantemente defcritos, i
{eran proporcionales:y i los re&ilineos de e-

llas fueren proporcionales , tambien las mif=

mas lineas rectas feran proporcionales.

#&3can qnatro lineas reftas. A B.C D.EZ.IT.que como!a
A B.conla,C D.aflila.E Z.con |a.I T.y haganfe,por 1a.18,8l
{exto,dela.AB.y dela.CD- | |

los reétilineos. KAB.L C
D.femejantes,y femejante
mente pueftos,ydelas dos
EZ.1T,porlamifma,los
reétilineos, MZNT, fe- £
- mejates ylemejiteméte pu
eftos Digo qcomo feha,K |
AB,c5.LCDaflies, M Z.
con. N'I.Forquetome fe, |
porla i del 6.vnatercera
- fporcional.X. de las dos,
4 B.CD.yvnatercia proporcional. O.delasdos.EZ,IT.
y porqueesquecomola, AB. c6la.C D.afli la.E Z.cola, I T
y<omola.CDala.X.aflilalT.ca 13.Q.luego porygual,por
P 4 lazz,
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| {a.22.del.s)como la.AB.ala. X jafsila.E Z:ala.O. Pétocomo |

il 1| }a A B,ala.X.afsi. K A B.c6,LCD(por-el corelario.z.dela.zo.

| del.¢.)luego comola.E Z.ala.0.afsi.M Z.c6.N T.Pero feaq

como.KA B.c6.LCD.afsi.MZ.c5.NT.digo g fera qcomo. A

. B.c6 CD.afsi.E Z,conyl T.porq hagale(porla.2z.del6.)qeo
mo la.A B.co 1a.C Diafsila.E Z.con:P Riy defcribafe (porla
8,del.6.)dela.linea P R.el.S Rifemejante y femejantemete df
cripto a cadavno delos dos. MZ.NT.Puesporgueies que co
mo, A B,con.C B.afsi.E Z.con.P R.y fe han hecho delas dos
A B.C D.los,K A B.L.C Difemejantes y femejantemete pue:
ftos,y delas dos.E Z. PR, los {femejantesy {emejantemente
pueftos,MZ.S R.luegofera‘quec omo:X' AB:con.LC D.afsi
M Z.co.SR.y como KA B.co.L: cD afsi.M Z.co.NT. luego
tibié(por la.rdel.s.como,MZ.co.S R ,alli.M:Z.cA.N T.lue
go (porla.g.del.s.)Z Mitiene vna'mifmarazo.con cada vio
delosdos.N.T.S R.luego'ygnal es. N T.a.S Riy eslefemejate
y femejanteméce puefto,luego.I T.es yguala.P R.Y porqes
como: A B.ala,CD:afsi.EZ.¢0.PR,yes ygual. PR ala.1 T.lue

go feraque como:A B.co.C D.afsi.E Z.con.l T.Luego f1 qua A

“trolineas re@asfueré proportionales;tambienlos rectiline

‘osquefonhechos dellas femejantes y femejantemente def-
criptos feran proportionales,y i los reétilineos hechos de-
llas femejantes y {emejantemente-hechos fueren proportio
nales,tambien las mifmas lineas réétas feran proportiona--
les,lo qual coiiuino demoftrarfe.” e oo

- g

q Empem,c’i'_ {1 It:éf.-rc&lli'n;qu fuer éﬁ-ygu-ﬁié.,s-ryr
| femejantes loslados fuyos defe me]antcmzﬁ
| {era yguales étre {1, demoftrarlohe mos. alsi.
| ##:Sean ygualesy feme; anteslos re@tilineos:N. T- SRy fea”
que como. T L.¢0.INjalsi,P R.con:P S.digoqueesy gu&:lfla.; _
R P.ala.l T.porque fi fon defiguales,lavna dellas fera ma-
yor,{ea mayor.’ R.que.T L.y porque es como,R P.con- P{S |
PRI " s @ Lo sdnity By L wbnd 3i'-3'51:‘
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afsi. 'F"'ﬂ:nn IN.luego tabienal traftrocado,porla.1é. del. s,
-como.R P.con.T Lafsi.P S.con.l Ny es mayor la.P R.que In
T Lluego mayor.es.P S. .que la.IN.por lo qual tambien.R S.

.esmayor que: TN,y es tambien ygual,pnr la fuppoficion,lo
qualesimpollible.Luego.P R. en ningfiamanera es defignal

ala.TL Luegﬁ fera ygual lﬂ qual conuino demottrarfe.

Thenrema.l';'.' Propoficion.23,

q Los Parallclo eramos eqmacrulos tienen en

tre filarazon compuefta deloslados.

:&Seﬁl Ins paralelogram os equiangulos.A C.C Z, que ten-
ganygual el angulo B C D.alangulo.E Cl.digo que el para-
lelogramo.A C al paralelogramo.CZ . tiene larazon com-
pueﬂ:a. delos lados,efto es:de aquella que tiene.BC.con C1. Yy
de.aquella que tiene.DC.con.CE.porque pﬁngaie porla.ig
del.r.de manera qué efte en linea recta.B C.c0.C Lluego,por
l2 mifma.D C.efta.con.CE. ;:nha.- -
neareéta Cumpla {e el parallelo
grame,D Lypongafe vnalineare
&ta.K.y hagafe,(por laaz.del.6. )| . .
que como la.BCala.Cl. afsila.K. 1
ala.L.y quecomo la.DC.ala.C E |
afsila.L.ala.M.luego las razones |
dela:K.ala.L.y dela. L.ala.M. {on
vhas mifmas alas razonesdelosla |
“"dos, BCaIaCI?delaDCalaC_m _

. Pmniamznn dela,K af&}M lej 225
compone delarazon dela, Roala; 1 "
L.ydela.L,ala,M,porlo qual tam-
- bienla,K,ala M,tienclarazon cnmpueﬁa deloslados,y por
que es que cumﬂ,B C,con;C Lafsiel paralelogramo; AC,al
parallelogramo,C T,por la;,l,de 6,y como.B C. con.CL it
K.con.L,Luego tambleu(pﬂr la UHZEdﬁl s)coniolaK.cola

L.afl

2y umlp wmdoul W
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L.affi. A C.con C T.Otro fi porque es que como.D Ci6.CE.
affi el parallelogrimo.C T.con el parallelogramo.C Z.y affi
como,D C.con.CE.afli.L.c6.M. Luégo( porla mifmajcomo
L.con.M.afli el parallelogrimo.C T.con el parallelogramo.
C Z.Pues por{ efta demoftrado que comola.K.conla.L. affi
el parallelogramo. A C.con el parallelogrimo.C T . Y como
la.L conla.M.affi el parallelogrime.C T.con el parallelogra
mo. C Z. luega por ygual(por la.22.del.5.)como la.K. con la
M.afl1 e parallelogramo.A C.con el parallelogramo.CZ. y
la.K.can la. M, tiene larazon compuefta de los lados. Luego
¢l parallelogramo.A C.con el paralelogramo.C Z.tienc lara
zon compuefta deloslados,luego los parallelogramos equi
angulos tienen entre fila razon compuefta de los Jados. Lo
qual conuino demoftrarfe. T | 2

Theorema.18. Propoficion.14. .

€Los parallelogramos que eftan fobre la dia
gonal de todo parallelograimo fon femejates
al todo,y entre 1. B WL "

28 Sea el parallelogramo.A B CD.y fea fu diagonal. AC, y
{obre la diagonal. A C.eften los parallelogramos.ELT K.Di-
goquecadavnodelosdos .EL - R Ty
T K.parallelogrames, esfemejga m———
teatodo.A BCD.y entrefi,Por |
que fetirolalinea.E Z.parallela 57—
alvnlado.B C.del triangulo,AB |~
C.es proporcionalmente(poria
fegunda del, 6.) que como.B E,
con.E A.afli,.CZ.con.ZA.Otrofi
porque fe tiro lalinea. IZ.para-
lela alvn lado.DC.deleriangulo

(porlafegunaa del.6.)quecomo
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CZ-cop,Z A.afli DI.con.ALy afli como1a.CZ.con 1a.Z A. |
afl gmtemnﬂrada la,BE.conla.F A.luego tambien(pﬂrla |
onzedel.s.)comola.BE.coula.EA affila.D Lconla] A.lue
go tambien componiendo(por la.IB.deI.s’.):que como.BA.
con.A E.afll.U A. con. Al.y traftrocando(por la.1 6.del, 5.7
que como.B A.con.A D.afli.E A.con.A l.Luego fon ‘propor-
cionales los lados que efti jiito al angnlo comii. B A D.delos
parallelogramos.A BCD. ELy porque. 1 Z. es parallelaa 1a
D C.esygual(porla.2g.del..el angulo.A 1 Z.al angulo.ADC
y elangulo.l Z A.alangulo.DC A.y es comun el angulo.DA
C.delos dos triangnlos.A D C.A Z Lluego el triangulo.D A
C.es equiangulo al triangulo.A 1 Z.y por lo milmo tambien
el eriangulo.A B C.es equiangulo al triangulo. A E Z. y todo
el paraﬁelogramﬂ.ﬁ B C D.es equidgulo al parallelogramo
E l.Luego es proporcionalmente(por la.4,del.6.)que como
{eha.A D.con.A C.afli.ALconlZ.y como.D C.con.C A, affi
{eha.lZ.con.Z A.Empero como fe ha.A C.con.CB.afli (e ha
A Z,con.Z E.y otrofi como.CB.con.B A.afli.Z E.conE A.y
porque efta demoftrado que como.D C.con.C A.afli.Z l.con
Z A .emperocomo.A C,con.CB.affi,A Z.con, Z E.luego es
por ygual,por la.22.del.s,que como.D C.con.C B.aff1.1 Z.c5
Z E.luego los lados que eftan junto a yguales angulos de los
parallelogramos.A BC D.E L6 proporcionales.Luego, por
la primera dehinicion del.6,el parallelogramo.A BC D. es fe
mejante al parallelogrimo.E Ly por tanto tambien ¢l para-
llelogramo.A B C D.es {emejante al parallelogrimo. K T.lue
gocadaiqual delos dos.E1, T K.parallelogramos es [emejan
te al parallelogramo.A B C D.y los reilineos que a vn mif
mo rectiiineo fon {emejantes tambien entre fi fon f; emejites
{por la 21, del. 6.)Luego tambien el parallelogrimo. E 1. es
{emejante al parallelogramo.T K.luego los parallelogram-
mos que eftan junto a la diagonal de todo parallel ogrammeo
fon {emejantes al todo,y entre fi.Lo qual fe hauia de demo-
{trar. |
- Problema.7. Propoficion,is.
Hazeg
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qHazer vn{emejantea v reéilineo dudo,y

ygu;—ﬂ a2 otro dado

22 Sea el re&ilineo dado,al qual conuiene hazer otro feme-
jante.A B C.y aquien es menefter hazerleygu al,{fea,D, con-
uiene hazer vn femejite al mifmo.A B C.y ygual al mifmo.D
(por la.44,del,1,)hagalefobre Ia,B C,el parallelogramo.BE

ygual al triangulo.ABC,y {obre la.C E . el parallelogrimo.:

C M.ygual al parallelogrimo.D,enel angulo.Z CE.quees y.
» gual al angulo.L E C,luego
(por la.14,del,1)la,BC,efta
enlalinearettacon,C4,y
la,LE,conla,EM,Ytome _
fe ( por la,13,del.6,) 1a,IT,
media proporcionaldelas | o _ l
dos, BC,ZC,ydelcribafe | 1 -
(por 1a,18,del,6,)dela, I T, ML N P i W
vn femejante al mifmo,AB - d |
C,y femejanteméte puefto
Kl T,y porque es gcomo X
BC,conlT,aflilT,con g/ R
C Z.y fifueren treslineas “— . ' |
reftas proporcionales,com© fe hala primera eon la terzeta
affila figura que fe haze de 12.1,con la figura que fe hazedela ;
{eounda femejante y femejantemente defcripta, Luego(por.
¢l corelario,2,dela,20,del,6,)como la,B C,conla,CZ,afli el

triangnlo,AB C,con el triangulo, K I T . Pero comoda; BE,-

con la,CZ.afliel parallelngrz‘imﬂ,B E;c6 el parallelogrimo:
EZ,luego tabien(por la.r,del,6)como el triangulo, ABC,cb.
el triangulo,K 1 T,afli el parallelogramo,B E,¢6 el parallelo

gramo,EZ Junegorraftrocido(porla,ié.del,s, qcomo el tri,
-angulo,A B C,cQ el parallelogrimo, B Eaflf el triangulo, K

1T ,conel paralielogramo,E Z,y es ygual el triangulo, A B:
C.al parallelogrimo,BE luego el triangulo K1 7T, es ygual
al parallelogrammo, EZ, Pero el parallelogrammo, E Z,es
ygual al mifino, D, luego tambien ,K 1T es ygual al mif-
mo,

anid—
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mo.D#%s K1 T.[emejante al milmo, A B C.luego hizo fe ¢l
mifmo.K | T.femejante al reétilineo dado.A B C.y ygual avn
otro.D.lo qual conuenia hazerfe, -

* Theorema.ry. Propoficion.z26.

3 .
¢ Side vn parallelogramo {e quita otro para
llelogramo femejante al todo y femejantemé
te pucfto teniendo conelvn angulo comun,
cfta{obre la mifma diagonal con el todo.
B . | ,

é& Deel parallelogramo.A B C D. quite fe el parallelogram
mo.A Z.femejante al mifme. A B C D.y fem¢janteméte pue
fto teniendo coman con el el angulo D A B.Digo que el mif-
mo.A BC D.efta{obre vna mifma diagﬂn_gl conA Z.P orque
fino,fies pofliblefeafudia. PJ b Pt
gonal.A T C.y faquefe, por * | ! / |
la.3r.del.r,defde. T. lalinea | T 'z
T K.parallela a cada vnade / |

los dos. A D.B C.Pues por-
que.ABCD.eftafobre vna
mi{ma diagonal con.1K.es
femejante,por la. 24. del.6.
AB CD.al mifmo.l1 K. liego
es que como.D A.con.AB. g/ _ B
afli.l A.con.A K;porla couerfion dela.r.difinicio del.6, y por
lafemejanga delos dos. CB'A DiE Les que como.D A.co. A
B.affil A.cen.A E.Luego,por la.g.del.5.] A tiene vnamifma
razoa con cadaqual delas dos.A K.A E.luego 1alinea. AR,
esygualalalinea.A E.la menor ala mayor,lo qual esimpo-
flible.Luego.AB C Dno efta {obre 1a mifina diagonal que.K
l, luego el parailelogrimo. A RC D:efta fobre la mifma dia-
goualque el parallelogrime. A Z.lusgo fi de va parallelogra

, | mo

= i
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mo fe quita otro parallelogramo femejante al todoyrfeme-
jantemente puefto,teniendo con elva angulo comun,éda (o
bre la mifina diagonal con gl todo.Lo qual conuenia deimng-
ftrarfe.

Theorema.zo. Propeficton. 27.

€ Detodos los ?aral'elogrimm pue ftoslobre
vinamifmalineareGay falcos por figuras pa
llelogramas femejantes y femcjantemetepuc
ftas a aquel que es defcrito dela media,el ma
yor Para_llleﬂgramo eselqefta pucf’ccﬁfobre
Ja :media}‘ﬁenda {emecjante al tomado. ‘

se:8¢a l3linea re&a.A B.y corte fe,por la.10.del. 1. por me-
dioc en el punctoe.C.y haga fe tambien,poy l2.18.del.§ Jobrela
linearefta. A B.el paralielegrimo.A D.falto por la figur apa.
rallelogrima.D) B.femejante y femejantemente puefta al ie
laniaddela, A B.eftoes, C
E.Digo que detedoslos pa-
rallelogramos pueftosfobre
la, AB.yfaltos por figuras
pallelcgramas femejantes y
{eimejantemeérepueftasalpa 1 [
rallelogrimo.D B.el mayor
es,A D.PGgafe fobrelalinea
reétz, AB, el parallelogrimo
A Zfaltoporla figura palle I/
logrima,Z B, femejantey fe B |
mejsntemente puefta al.D A.Digo que mayor es. A D . gue
no. A Z,Porgue es {emejante, D B.parallelogrimo o) paralle
logrimo,Z B.lyego eftan fobrela milina dgiagonal(por l2.36-
del fexto)Saqueie i diagonal.D B, y hagalclatigura Fues

x | pot
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porqua#bor la.42.decl.i.)es ygual.Z C.al mifino. Z I, pon -
ga fefomun.Z B,luego todo.C T.es ygual atodo . KE, pero
C T.esygualal.CI{porla.36.dek1.)porque fa linea reéta. AC
es ygual 2 la linea recta.C B.luego.I C.es yenal al.E K.ponga
fe comun.C Z.luegotodo.A Z.es yguala todo ¢l gnomon, L,
M N.por lo gqual el parallelogrimo.D B,efto es,A D. es ma-
yor que el parallelogtimo.A Z.Luego de todos los paralle-
logrimos que eftan fobre vna-mifmalinea reéta,y faltos por
figuras parallelogrimas,femejantes y femejantemente pue-
ftasa aquel que es deferito dela media elmayor parallelo -
gramo es el que efta puefto fobre la media,fiendo femejite
altomado.Lo qual conuenia demoftrarfe,

De o®amanera. Seaotravez.A B.diuidida por medio
en el puntto.C.y feael applicado.A L. falto porlafi gura.L
B.y apliquefe otra vez fobre la. A B.el parallelogrimo. A E.
falto por la figura parallelogrima.E B.lemejante y femejan
temente puefta al mifmo . L B.el | )
qual es hecho de lamitaddela. A
B-Digo que.A L. aplicado alami
tad esmayor que.AE. Porquees
femejante.E B.al.L B. eftan fobre
la mifma diagonal( porla.26. del
6.){ea [u dizgonal.E B. y deflcriba
felafiguray porqueesygnal.LZ
al.LT.porque lalimearefta. Z 1. |
esygualalalincaredtal T.luego
mayores.L-Z.queno,K E.yesy- |/ b -
gual.L Z.al miimo.BD L.iu:_eg_p ma. o | c o0 A
yor es.D L.queno.K E.{lea com@KEluepo todo. A L.es ma

r

1%

|

e . -

yor que tode. A E,loquaicommenia ;i@xfx_ﬁih‘&tf Go
- Problema. 8, - Propoficion.z%.
.qSobre'vfna.—li.nm recta a}zlicar.vn Paraﬂel(}_
gramo falto.en Agura p arallelograima feme -
Jatea vno dado,y yguala v re&ilineo dado
| | Pero
‘t
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: dado,C,y qfalte porvna
- figura parallelogrima q
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Pero conuiene que el reéilineo dado #uien

.conuiene dar otro ygual, nolea mayor que ¢l

hecho dela mitad, {iendo femejates los toma
dos,a aquel que de la mitad,yleme; ate al que

conuienc que falte.
2a;Sea lalinea refta dada.A B . y el reétilineo dado a quien
conuiene aflentar otro ygual fugre la. A B.fea. C,que no fea
mayor §aquel quefehizodela mitad,fiendo tomados feme
jantes al que es neceflario g I€ falte vn femejite alparallelo
grimo. D. Couiene pues -
fobrelalinea reétadada
A B.hazer vn parallelo-
grimoygual al rettilineo

61

fea femejite alparallelo
grﬁmn,D;Cﬂrtefe la,AB
por medio(por la,10,del
1,) enel puncto, E,y def-
cribafe(por la.18,del,6,)
dela,E B, el parallelogra
mo,E B Z L{emejanteal
parallelogramo, D,y fe-
mejantemeéte puefto,yct
plafe el parallelogramo,
A1 Aorapuesoelpara-
llelogrémo,Al.es yeual 2 |
A1 retrilineo.C.o mayor gel(por 12 determinacid.y fi,Al es
ygual al,C,ya efta echo lo § bufcamos,pord eftaria aflétado
{obrelalinearetta. A B.elparallelogrimo.A I.ygualal reci
lineo dado.E y falto por [a figura parallelograma . I B.feme-

jante al ?arailﬂ!agmmn.D.Pem fi es mayor.E T.queno.Cy ¢

él garailelugrimu.l' E.esygualal parallelogramo.l B.lu nga

' -
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! ggayorque.C:Yenquanto es mayor.I B.que no, C.en
tal e&ceflo fe harael paralelogramo.K LM N.(por la.25.del
-6.)ygualal parallelogrimo.D.y femejante y femejantemen
‘te puefto.Y porque el paralelogiamo.D.es femejante a, I B.
luego tambien.K M. es femejante al mifmo.l B. Sea pues de
femejante razon. KL con.I E.y.LM.co.1Z,yporquees y-
ghal.IB.alos dos.C.K M.luego.I:Binayor es qu e.Kh.lucgo
mayor es.l E.queno.K L."iv.l Z.queno.L. M._pﬁ,gafe' pues poe
la,3.del.r.)la.) X.ygual ala.K Luylal Q.ygual ala LM,ycom
plafeel paralelogrimo.X 1O P.luego.l P.esvgual y femeji-
te ala.K M.Pero.K M.es femejante a.IB.luego tambien.] P.
es lemejante al.l BAuego(por la.z6.del.¢;)] P.efta con.IB.fo
bre vngmilma diagonal, fea fu diagonal.d P B.y hagafe la fi-
gura.Pues porque.B l.es ygualalosdos.C,K M.de los qua
les.I P.es ygual con.K M.luego el gnoms.F G H.es ygual ¢6
C.querefta.Y porque.O R.es ygual coniXS.luego todo.OB
es ygualcon.X'B.pero.X B.es ygual con:Q E. Porque el la-
do. A E.esygualaltado:E B.luego Q E.es ygual con.OB:p&
gale por comun.X Sluegotodo, Q S,esygualatodoel gno
mon.E GH:y efla dcmoftrado q el gnomo.F GH.es ygual al
re¢tilineo.Ciliieg0.Q S.es ygual al reéhilineo.C. Inego fobre
lalinea re€ta dada. A B.fe alento el palelogramo.Q S.ygual.
alrectilineo;C.yfalto por vna figura paralelograma. T B.g
es lemejante abparalelogramo.D.porque ¢l paralelograme
P B,es lemejate al parallelogramo.K M, §era fo propuefto.

B LT _,__ Py QBIEIHH.'_Q-» | ! Prﬂp ﬂﬁﬂiﬂﬂ*- 20,
€Sobrevmlineare@adadaacommodar va

paraliclogramoygual a ynreétilineo dado,y
que exceda’en vaa figura parallelograma fe

miejantea vro dado,

é¥Scalalineareftadada. AB. y el reétilineo dado a cuye
:
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yeual connienz acdmodar vn otro.parallelograms {obre. A
B.lea.C.y.femejanteal qual connieneacomodar le,leai).co
niene 2ora fobrelalinea refta A BiacGmodar vn parallelo-
gramo ygual al rectilineo.C.y § exceda évnafigura parallela
grima femejante al mifmo.D ‘
cortefe(por la.1o dl.r.).]a.AB
pormedio é.E.y hagafe(porla
6.del.6.)de la.E B.el parallelo .
grimo.B Z{emejaunteal, Dy !
femejateméte pueito, y haga
{2 .el pallelogramo. 1T, ygual
alos dos.BZ.C.y femnejitea
D.y femejantemente puelto ' .
Luego.iT.femejanteesa.BZ-.
y {ea.K T. de {femejante razd - |
¢Glalinea,ZL.qla.KLed la - , " R,
ZE.Yporqueesmayor.l'T. | : tE x \1[9\ \-
que no.Z B. luego mayor es. . TmTTTTIE T =K
KT.gZLylaKLquela.ZEEftiendale. ZL.ZE,;yfea.ZLL
M.ygual 31a. K T.y tabien.Z E N.fea ygnalalaX Ly cumpla
fe.M:N,luego.M N.esygnal y femejanteall T.pero.lT.esle
mejanté A.E L.luego{porla.z6.del.6.YM N.es femejitea.E L
fuegofobrevna milma diagonal efta.E ..M N.Saqueife{n di
agonal. Z X.y'delcribafe la figuraPaes porg eésygual .1 T, a
losdos.EL C.pero.I T.es ygual a.M N. luego tabien. M N.es
yzual alos mifmos.EL C.quitele el comi.E L. luego el gno-
mon q refta.F G P.es ygnal al milmo.C iy porquéta. AE. es
ygual a [a.E B.tabien es ygual (por la, 56. del primero). AN
al nrifimo. N B.efto es(por la.43.del. 1. al parallelogrimo.L
O.pongafle comun.E X luegotodo.A X.esyzual al gnoma.
P G E.yelgnomo.P GF.esygual al mifnro.C. luego.A X.es

yguatal miifmo.C.luego fobrelalinea recta dada.A B. feacad

modo el parallelogramo. A X.ygualal triangulo dado.C.y §
excede porla fignra pallelogrima.BX.q es femejite almifino
D porg.D.es femejante al mifmo.BZ.y B Z.es femejite a.BX
por-qefta fobre vna mifimadiagonal.Lo qual cSuino hazer fe.

Proble

- | i {. . -
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& Problema.io, Propoficion,3o.
€Diuidir vna Hneafc_&a dada teiminada ca

extremaymediarazon, .. bLooog
éaSealalineareftada da terminada; A B.cOutene dinidir 3
extrema ymedia razé lalinea re€ta. A B.hagafe el gdrado de
la. AB(porlajq6.deln.) yfea.BC.y(porila.2e sdel.6)aflicre fe
fobrela.AC.¢l parallelogramo. C D, ygunalal mifmo.B C.y g
. - .. &hguraparallelograma
excedaporel. A D.feme

Bi VT ST ememan _ ; !
AR -4+ jante alquadrado.BC,
3 TR - yesquadrado.B-C: lye-
. { . ' .

© go tabienes quadrado.
AD.yporque,BCesy
gualalmifmo.C D, qui-
te feel comia CE, luego
e el BZ.greftaesygual al
querefta. A D.y es tambjen equiangulo;luego(porla.1q.del
fexto)fonreciprocos los lados de los mifmes.BZ.D A.que
eftijunto a yguales angulos, L egoes quecomofeha. ZE,
con.DE.afli feha.AE.con. EB.y ¢sZ E.ygualala A C.efto
es2lamifma, AB.yla linea.ED.alalinea.AE. luego esg
quecomo.B Acon, AE. aflila,A F.conla, ER. ¥y es mayor
1a.AB.quela,A E.luego mayor es la. AE. quela,EB, lue-
go la lineareéta.A B.es diuidida en elpunlto.E.conrazd ex-
tremaymediay famayor parte es.A E.lo §l couino hazerfe
-4 De otra manera. . Scalalineare&ta dada.A B.céuiene di.
uidir la mitma, A B;cQ raz6 extrema y media;,Cortefela ;A
Byen,E(por layig,del,2 Ydemanera g el redl anguio compre-
‘hendida debaxo dela, A B,y dela,B E.feaygnalal quadrado
dela;E A, Pues pord el reétangnlo que es centenido debaxao
‘dela,A B,y dela,BE,es ypual al quadradodela,E A, I £20
(porlaiy,deefte)comolaB A.c51a,A E, affi la, AE,con la
K B.lnegola,AB,esdinidida con razon eftrema y media, Lo
qual conuenia hazerle, - ol aliug

E

Q. 2 Theo
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P! Thecrema.zl. Propoficion. 3 1. W
gEn los triagulos re&agulosia figura Gleba
ze dellado opueito alangulo recto csyguala
1as ﬁgui;'b.slféfﬁcj atesv fﬁiﬁ'cjétt:m"eglﬁé_ hechas

delos lados que ¢o P_r_c'-hé denal aglgul-.ﬁ reéto

] 45,Sea eltriangulo.A B Cyquetiene el angulo recto, B-AG,
-digo que la igura que (e haze dela.B C.es ygual aaquellas fi
1 -guras{emejantesy femejantementehechas dela.B Ay dela

'-:ﬂ-ﬂ.Sziqueih.-(pﬂr-l'a.;r'z.del.t.}la perpEdicmﬂﬁ’i‘.ﬁD.pues por
- gqueenebrriangalo reGtanguio,A BC.defdeel an sulorelto
£ fobralabatis.B Ce tiro la perpendicular A D.Jostrian
eulos. ABD:ADC - E
‘dejuitoalaperpé
.dicular fon femeja
‘tesaltodo.ABC.y
.tibien entre fi (por
1a.8.31. 6). Y porqs:
femejante.ABC.al {_ ot
_mifino.ABD.Iuego Y- —— 75
‘es §como.C B.con b - '
‘B/A.alsi.AB:c0.B
. Diyporjtres linsas P 0D | »
reétas fon proporcionales lnego (porel corelario.z,dela:zo
- del.6.)esque como la,primeraconla tercera afst la _ﬁgﬁ-ra ]
- que esdefcripta dela primeracd aquella que dela {egnda,fe-
‘mejante y.-ﬁsmﬁjantemente.f:uégmrcdmﬁﬂ B.co,B D.afsila = |
: figm_:a-.quvé 'd-g‘s-aﬂ C,conlaquees defcriptade’ la.B A. {feme- 1
-janteylemejantemente,Y tambien por lo mifino com o:BC
“con.G D.afuila figura que esdela,B C.con laque dela. CA,
. Porloqualcomo 12,B C,conla,R D,yla,DC, afstia ﬁgura |
- quefe haze dela,B C,con aquellas que debajode,B A4, yde, |
- AC,fondelcriptas {émejantes y femejantemente, Peroesy
guaila, B C.a,B D,y,D C,luego es ygualla.figura que feha
_ i 4

R
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r.’.’ I r g b
ze dew.d.B C.a aquellas figoras femejantes y femejantemen -
te.hechasdeia,B A,y dela,A C.Luego enlos triangulos re-
¢tangulos la figura que (¢ haze de eliado opuefto al angulo
recto es ygual a ias figuras femejantes'y femejantemente he
chas delosiados que comprehend en al anguloretto,lo qual
conuino dzmoftrarfe, -

PDeotra manera,

Porque por el corelario primero dela,20.del.6.) femejanteg
figuras eftan en dobladarazonde los lados de femejante ra-
-zon,la figura dela.B C.a aquella que es de la,BA.tiene dobla
darazonguelaCB.alaB'A.Yel quadradodla. BC, al qua-
‘drado &&la,B A.tiene dobladarazon quela.CB.ala.B A.lue
g0 como lafigura que es dela.CB,a aquella figura que es de
1a,B A.afli el quadrado dela, CB,al quadrado de 1a.B Ay ta-
bien por tanto como.la figura que es dela, B.C.a Ia figura de
la,C A.afli el gnadrado dela. BC.alos quadrados dela. B A,
y dela.A C,Pero el quadradodela, BC. es ygual alos qua-
drados dela.B A.y dela. A C(por la. 47.del.i.jluegola gura
dela.B C.esygual a'aquellas figuras que fon f; emejantes y fe
‘mejantemente hechas dela.B Aydela,AC. -

L Thearemazz‘ | _;P_rﬂp’ﬁﬁcliﬂn.gzj |

€Si dasgcriangul@éf {fcco ponenenvnangulo, )
teniendo los dos lados proporcionales a los

- dos lados,en manera que los Jados que fonde
femejanterazon fean tambienparalelios, cfta

ranen linea reéalosde maslados de los mif

mos 'triaﬁgulos._ o ' i

 #@Seanlosdos tridgalos.A B C.D CE.qtengilos dos lados
B A.A C.proporcionales a los doslados.D C,D E.§ como fe
hala.AB.cola.A Caaflila.D C,cd 1a.D E.y parallelala. A B. '

Q_3 ala |1
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ala.DC.yla.AC.a la.D E.Digo que.BC. eftaens Iiﬂg?rh.reﬁ'a
¢6.CE.porquela.A B.es parallela ala. DC. y {obre ellas cae
lalineareéta. A C. luego F
(porla.zo.delr.) los au- §
gulosalternos.BAC. A
CD.fon yguales entre fi
Y por tanto tambien el
angulo,CDE .esygnal
al angulo,AC D,por lo
gualeiangulo. BAC. es , _ __ |
j'gual al angulo,CD E;yrp_nrque'fa:h dostriagulos, ABC.C
DE.gtienen elvn augulo. A,ygual al va angalo.D.ylos lados
de junto a yguales angulos ptﬂpﬁrciﬂﬁalt‘? que coino. B A.
con. A C.afli,C D.con.D E.luego(por la.é.del.6.)el triangulo
A B C.es equiangulo al triangulo.D CE, Luego el angulo’A
B C.esygualalangulo,DCE.y demoftrofe el angulo,ACD
fer ygual(por la.zg.del.1)al angulo.B A C.luego todo el an.
gulo.A CE.es ygualalos dos.A BC.B 4 C.pongale comiiel
angulo.A CB.luego los angulos.A CE,ACB,fonyguales a
los angnles.CA B.ACB.C B A.perolos angulos.B A C.CEA
AC B(porla.32.del.1.)fon yguales a dos reftos,luegolos an
gulos.A CE.A CB.fon ygualesa dos rectos . Y defde vna li-
neare&ta,A C.y devn puntto enella,C. tiradas dos lineas.B
C.C E.no hazia vias mifmas partes,devn caboy otro hazen |
losdosdgulos. AC E.AC B.ygualgsados reftos, luego(por
Ja.14.del.1)en vna linea reéta eftala,B C.con lIa.C E.luego fi
dos triangunlos {e componen envn angulo , teniendo los dos
lados proporcionalesaa los dos lades,enmanera quelos la-
dos que fon de femejante razon {ean tambi€ parallelos, efta -
ran en linea reftalos demas lados de los mifmos triangulos
1p qual conuing demottrarfe, - ey

Theoremaa 3o P'mpaﬁciézi! 33
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€E gﬁfirCqu_s yguales los angulos tiené la mif
ma razon que las circunferécias fobre lasqua
les eftan,aora fean hechos en los centros 20-
racnlascircunferencias: y tambien los fe@o
res que fon los hechos en los centros .

#&Sean los circulos yguales. ABC.DE Z, v en {us centros.
LT,eftenlos angulos.BIC,ET Z.y en {us circunferencjas ef’
tenlos angulos.B A C.E D Z.Di go que como fe hala circun-
ferencia.B C.conla circunferencia.E Z.afli es el angulo.B1C
con elaligulo.E T Z y el angulo,B A C.con el angulo.EDZ
ydemasdefto el feffor.l BC.conel feétor, TE Z.ponganfe
{porlaveyntey ocho del.3.)por orden algunas circunfe .
fencias yguales a la circunferencia.BC.y fean,CK.K L. y al.
‘gunascircunferencias.Z M.M N, yguales a la circunferéncia
EZ.y tiren {e las lineas re€tas,| KIIL. T M.T N.Pues porque

- fonygualeslas circunferencias.B C.CK.K L.entre 7. Tambi€
fonéyguales(pnr la.z7.del.3))los an gulos.B IC.CIK. K IL
Luego quan multiplice esla circunferencia.BL. delacircun
ferencia.B C,tan multiplice es el angulo. BIL.de el angulo
B IC.y Portanto tambien quan multiplice esta circu nFere:a

<ia.NE.dela circunferencia,E Z tan multiplice es ¢l angufo
| QU 4 NTE

e
= L=
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NTE.del angule.ET Z;Luego G 1a circiferécia.B Isss ygual

ala circiferencia, E N.ygual es tambien el angulo,B Il an
oulo.E TNy fila circunferencia. B L.es mayor quela cirelt

Ferencia.E N.tibien es mayor el angule.B1L.qel angulo.E
T N.y {imenor menor.Luego fiedo quatro quantidades,dos
circunferencias,B C.E Z.y dos angulos que {on.BIC.ETZ.
{a toman de lacircunferencia. BC.y del an gulo.B1C.losygn
almente multiplices que fonla circtiferécia,B L. y el angulo

BlL.y delacirciferencia.EZ.y del agulo.E T Z.lacircfifere

cia.E N.y elangulo.E T N,y efta demoftrade que {1 lacircun

ferencia.BL,excedeala circunferécta. E N, tibien el angulo
BIL .excedeal angulo,ET Nyy fiygnal,ygual,y {imenor

menor,luego fera,por la.6.definicion del.s,qcomo kz circun-
ferencia.BC,fehaconla circunferencia.E Z.affi el angulo.B
1C.con elangulo,E TZ,Pero como {e ha el angulo.B1C. <0
el anguloJE-_T_ZJ&ﬂi el angulo.BAC,conel angulo, E:D Z,
porque cadavno(por la,z0,del;3,)es duplo de cadagquak;lue
go lera que como {e ha la circunferencia,B C,con lacircun
E-rencia.E Z.afli el angulo,B1C,con el angulo,E TZ,yelan
gulo,B A C,conel angulo,EDZ,Luegoen circulos yguales
los angulos tienen Ja mifma razon que las circunferenciasfo
bre las quales eftan,aora fean héchos en los centros,aora en
las circunferencias,Lo qual conuino demoftrarie,Digo tam

bien que como fehala circunferencia.BC,conla circunferé
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eia. g Z.aflielfeftor.I B C,conelfe&tor,TE Z,Tiren felasli-
neas,B C,C K,y tomados fobre las circunfer encias; BC,CK
los punétos, X.O,tirenfe las lineas,B X,X C,C O,0K,ypor
que(por laag,definicion del,1.)1as dos,B LLLC,{on yguales a
las dos,C1L 1 K y abragan ygualesangulos,Luego(porla, 4,
del,1;)la’bafis,B-C,es ygnalalabafis,CK,y.el triangulo , I B
C.es ygual al tridgulo,I C K,y pérquees ygualla circunferen
¢ia.B C.a la circunferencia. C K. luego la circunferencia. que
refta,y cumple todo el circulo.AB C.es ygual a la circunferé
-€ia que refta,y cumple todo el circulo mifino.. A BC.Por o
qual tambien¢l angulo.B X C.es'ygual al angnlo.C O K.Lue
go( pog la.10.difinicid del.3.)el fegmento.B X C. es femejite
alfegmento.C QO K.y cftanenlaslineasreftasyguales . BC
K C.y los {egmentos de circulos femejantes que eftan éygua
les lineas reftas,ellos entrgdi fonyguales(porla,24.dek 3.)
luega el fegmento.B X Cles ygual'al fegmento.C O K, Pero
eltriangulo. I B C.es ygual al triangule . I CK. luegotodoel
feCtor.1 B C.es ygualatodo elfeétor.l CK. (porla primera
comun {entencia)y por tanto tambien el feftar. IK L . es y-
nalacadavinodelosdos.IBC.ICK.Lunegolostres {eto-
res.IB C,ICK.IK L.{fonyguales entre fi,y por tanto tibicn
fon yguales eatre filos fectores. TEZ.T Z M.T M N. luego ’ |
guan multiplice es la circunferencia, B L. de la circunferen-
eta.B C.tau multiplice es.¢l fetor.L1B. de el fector. IBC.y
tambien por lo milmo quian multiplice esla circunferencia.
N E.de la circunferencia.E Z.ta multiplice es el fe&or. T FN
de elfeftor. T EZ,LuegofilacircunferenciaBL. esygual a
la crrcunferencia.E N.yguales tambien el feCtor.BIL, al fe-
étor. ET N.y filacircunferencia.B L.excede a la circunferé-
¢ia.E N.excede tambicn elfeétor.Bil L.al{etor . TE N, y fi
falta,falta.lucgo fiendo quatro quantidades,dos eircunferé .
cias.BC.EZ.y dos {eétores.l BC,E T Z.fon tomados los y- -
gualmente multiplices de lagircunferencia;B C.y del {eétor 3
i B C.lacircunferencia.B Lyeifeltor.IB L.y dela circunfe-
rencia.E Z.y de el te€tor,T EZ. lacircunferencia .EN .7 el
| R ieltor
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H fe&or. T EN.y efta demoftrado que i la circunferencia B L ’
i ! excedeala circunferencia.EN.que tambien excede el [etor
BIL.alfe&tor.ET N.y fiygual,ygu al.y fi falta,falta . Luego
fera(por la conuerfionde la primera definicion del fexto ) q
i .comofehalacircunferencia. BC.conla. EZ. afliel feétor.
1 ~ 1BC.conelfeétor.TEZ.Lo qualfe auiadedem qﬁra:.

| Corclario. 8, T e
il Y manificfta cofa es que como {ehaelfe&or
¢ - con{e&@or,affielangulo con clangulo,

| - - - 4Finis, | o |

fFin d"l H_Ei'a chtgi_:-
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